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F. Vasilesco et R. Wavre. — Exemples simples de fonctions
harmoniques multiformes.

Considerons une couche spherique homogene de rayon a et de

masse totale m. Sur cette sphere detachons une calotte C et
soit UG son potentiel newtonieri. Soit B la partie restante et UB

son potentiel; si r est la distance d'un point au centre de la

sphere l'on a, c'est elementaire:

Uc + UB - Uc + UB -r a

suivant que le point potentie est ä l'exterieur ou ä l'interieur de

la sphere. Le potentiel Uc represente k l'exterieur de la sphere

un element de fonction harmonique; soit W cette fonction

if Uc - — UB
r

Lorsque l'on traverse la calotte la derniere expression ne
cesse d'etre harmonique et l'on parvient ainsi en un point
interieur oü l'on peut ecrire

_U, -* + U0.r r a

Enfin, on peut regagner le point de depart en traversant B
oü U0 reprend la meme valeur qu'avant, tandis que l'on a:

^arriv*. — V<Up,rt - — -r a

Ainsi le pourtour de la calotte est une ligne de ramification
de la fonction harmonique dont un element coincide avec le

potentiel newtonien de la calotte. Le second membre de l'equa-
tion precedente n'est autre que la fonction periode. En resume:
Toute calotte spherique homogene permet dengendrer une fonction
harmonique multiforme admettant le pourtour de la calotte comme
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ligne de ramification. La fonction periode ne depend pas de la
forme de la calotte.

Envisageons maintenant une repartition de matiere creant
un potentiel V et soit S une surface de niveau fermee contenant
toute la matiere ä son interieur. On sait qu'une couche de den-
site

_ 1 dU
4 t. dn

etalee sur S, cree ä l'exterieur le potentiel V et ä l'interieur un
potentiel constant Vs. Detachons ä nouveau de S une calotte G

et soit B la partie restante. On a de nouveau

Uc + UB V Uc + UB Ys

suivant que l'on est ä l'exterieur ou ä l'interieur de S. Comme

precedemment partons d'un point exterieur et posons

ip Uc V — UB

Gette fonction harmonique est prolongeable au travers de C et
l'on parvient ä l'interieur avec la determination

iF V — UB V — Vs + Uc

et l'on peut regagner le point initial en traversant B ; l'on
trouve

^Farrivße ^diSpart V Vs

La fonction periode admet des singularities ä l'interieur de S.

En prenant comme potentiel V le potentiel d'une calotte
spherique, la fonction periode sera elle-meme une fonction
harmonique multiforme.

Ces proprietes et la possibility de prolonger comme nous
venons de le faire le potentiel d'un corps au travers de ce corps
tiennent, au fond, ä ce que les deux parties B et C sont poten-
tiellement äquivalentes ä des fonctions pres qui sont harmo-
niques au voisinage des deux corps.

Un potentiel de double coucbe, pour une densite constante,
permet par le meme procede de construire des fonctions har-
moniques multiformes avec la periode 4 tc.
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