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L, Gauen. — Éléments de la théorie des nombres ; i vol. gr. in-8° de

yiii-4o3 pages ; prix : 1% francs ; Paris, Gauthier-'Yiilars, 1900.

Malgré quelques publications de mérite parmi lesquelles il laut citer la
Théorie des nombres de E. Lucas, Y Introduction à l'Etude de la Theorie des

nombres et de l'Algèbre supérieure de MM. Boi-iel et Drach, Y Essai sur la
Théorie des nombres de M. Stieljes, on peut dire qu'il n'existait pas
encore, en français, de traité vraiment élémentaire sur la théorie des

nombres. L'étudiant désireux de connaître un sujet important, laissé cil
dehors des programmes officiels, en était réduit à relire les chapitres excellents,

mais incomplets, de YAlgèbre supérieure de Serret. L'ouvrage de

M. Gahen vient donc combler une lacune ; son livre se recommande par la
clarté parfaite avec laquelle l'auteur a distribué son sujet.

La théorie des nombres n'est, dans le principe, que l'étude des nombres
entiers considérés comme seuls éléments de calcul. Rien de plus clair en

apparence que cette idée, ni de mieux fondé en pratique : les recherches des

analystes modernes et des arithméticiens eux-mêmes en ont cependant
démontré le raractère artificiel. Renonçant à cette distinction peu précise.
M. Calien n'évite pas de parler des nombres incommensurables ; définis par
une suite finie ou infime d'entiers (coefficients d'une équation algébrique ou
quotients incomplets d'une fraction continue Illimitée, ces nombres se
combinent avec la môme facilité que les entiers eux-mêmes.

O11 peut voir dans le chapitre concernant la réduction et l'équivalence des
formes quadratiques de déterminant négatif (ne—b'2<Yo), combien la
considération des racines incommensurables introduit d'élégance et de facilité
dans ce sujet.

Ajoutons que cette introduction des irrationnelles permet à M. Gaben de
L'attacher à la théorie des nombres certaines questions fort intéressantes,
telles que la démonstration de l'existence des nombres transcendants à l'aide
(tes fractions continues. Enfin, au point de vue didactique, il est utile de faire
sentir que la théorie des nombres n'est pas une science de pure curiosité,
mais qu'elle est liée d'une manière étroite à l'Algèbre et à l'Analyse générale.
Regrettons seulement que l'auteur ne se soit pas placé à un point de vue
encore plus général et ait cru devoir éviter, dans le corps de l'ouvrage,
jusqu'à la mention des imaginaires.

Le livre est divisé en six chapitres : rappel des théories les plus élémentaires,

compléments aux théories élémentaires, congruences, résidus
quadratiques, nombres incommensurables, formes quadratiques binaires.

Les démonstrations sont toujours élégantes et claires ; peut-être l'auteur
eût-il bien fait d'illustrer ceci aines d'entre elles par des constructions géomé-
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triques ; nous pensons surtout à la démonstration de la loi de réciprocité
due à Kronecker et modiiiée par Cayley et aussi à la réduction des formes
quadratiques ramenée par F. Klein à la construction d'un Fundamentalbe-
reich. De nombreux exercices numériques facilitent la compréhension de ces
théories un peu ardues ; quatre tables extraites de la théorie des congruences
de Tchebychcff permettent au lecteur de multiplier à volonté ces exemples.

N'oublions pas de mentionner dix notes terminant l'ouvrage et contenant
l'exposé de questions particulièrement intéressantes ; le lecteur y fait connaissance

avec les nombres imaginaires de Gauss, avec les fonctions numériques,
la fonction Ç (s) de Riemann, etc.

Dans sa préface, l'auteur nous promet la publication d'un ouvrage traitanl
des parties supérieures de la théorie des nombres ; nous ne doutons pas
que l'accueil que le public fera aux Eléments de la Théorie des Nombres ne
soit de nature à l'encourager dans ce projet.

C. Cailler (Genève).

Ernest Debon. — Histoire abrégée de l'Astronomie, vn-228 pages et

16 portraits, caractères elzéviriens, avec vignettes, culs-dc-lampe et

fleurons* Paris, Gauthier-Yillars, 1899.

Voici un livre qui n'est pas banal, et auquel son intérêt, mis encore en
relief par une forme littéraire élégante, vaudra, nous n'en doutons pas, un

légitime succès.
Il est composé avec une compétence qui n'appartient qu'à quelqu'un qui

vit, comme M. Lebon, depuis longtemps dans le professorat.
Le but de cet Ouvrage est de donner un exposé complet des grandes

découvertes et des travaux importants en Astronomie, avec une courte
biographie des astronomes qui sont morts.

L'auteur a su si bien condenser les matières et éviter les longueurs
inutiles que, malgré le peu d'étendue de son livre, om y trouve nombre de

faits et de notions biographiques et bibliographiques sur des personnages
contemporains dont le nom 11e se trouve même pas dans les ouvrages
similaires beaucoup plus étendus.

Il divise cette Histoire en trois périodes : la Période ancienne, se terminant

au milieu du xvi° siècle ; la Période moderne, s'étendamt du milieu du

XVIe siècle au milieu du xix°, et la Période contemporaine, comprenant la

dernière moitié du xixc siècle.
La partie relative à Ja période ancienne renferme deux chapitres ; l'un

consacré aux premières observations astronomiques, effectuées en Chaldée,
en Egypte, en Phénicie et en Grèce, l'autre relative à l'histoire du Système
de Ptolémée.

La partie concernant la période moderne comprend neuf chapitres,
respectivement intitulés : Système de Copernic, Système des tourbillons, Loi de

l'attraction universelle, Figure de la terre, Problème des trois corps, Mécanique

céleste, Perfectionnement de l'Astronomie physique, Géodésie,
Météorologie. Ou y trouve les biographies de Copernic, Tycho Draie', Ivépler,
Galilée, Hevclins, Picard, lluygens, Römer, D. Cassini,!. Newton, Fîamsteed.

IIalley, Bradley, Cîairaut, d'Alembcrt, Euler, Lagrange, Laplace, de

Lalandc, Delambre, Brinkloy, Burckbardt, Gauss, Jacobi, W. Berschel,
Piazzi, Arago et Bossel.
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