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I. Ux LEMME. — De la double inégalité bien connue
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il suit que
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En supposant = obtus, cette double inégalité permet de con-

clure que la fonction
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Il. — Je pose © = a= pour avoir les infinis de la fonction
e
5 e
) X T we——
() fi ) sin?xw
sous forme simple; et je vais considérer la somme évidemment
convergente
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qui devient infinie pour les mémes valeurs que la fonction:
/, (‘;u). On voit d’abord que l'on a .

filx4m)=f (x), L {x4+m)=/Ff(r), (n = 1.de, =3, ...
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puis on s’assure que la différence
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reste finie dans l'intervalle (———:— —;) el par conséquent pour
tous les @.-

En effet, on a

la fonction
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f3(x) = 3 m  r=Xr, e, =3, .. )

. - I .
restant finie dans U'intervalle (——— ) ——1—> , et la quantité
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devient la différence de deux fonctions qui, dans Uintervalle
I I #
—_—— — \restenc finies,
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Il'y a donc une constante positive C telle (que partout
) )< 0,

la valeur spcu'\le de cette constante n avdnt dallleurs aucune
1mp0rtancc pour nous,
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II.— 51, dans la série (3), on transforme I'indice sommatoire
v cn posant

v=g+tpmp=oa,...m—iip=—o X1, ...

ot m signifie un entier positif quelconque, il vient

nm—1 oo //7—-1 OO

._~C [L g o

m: 2

ou bien

m— 1

() ACES DY (
=

) .

Une équation {onctionnelle toute semblable subsiste pour la
fonction

—2

fi (@) = ———

sin®rw

mais nous nous bornerons pour Pétablir dans le cas particulier de
m == 2%, k étant un entier positif quelconque.

On a d’abord
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de la sorte que 1’équati0n
m — |
() /i (@) = i (22 )
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().—_
se trouve vérifiée pour m = 2. Admettant qu’ellc subsiste pour

une valeur 72, nous transformerons lestermes du second membre
en Pemployant dans le cas de m = 2, ce qui donne
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et 1l s’ensuit au licu de (7)

m — 1 7m — |1
. x-4+m-g
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ce qui est la formule (7) écrite avec la valeur 2m de U'entier m.
La formule (7) ayant lieu pour m == 2, sera vrale, par consé-

quent, pour m == 4, 8, 16, ct en général pour m = ok,

IV. — Les deux formules (6) et (7) ayant lieu pour m = 2, il
s’ensuit pour la fonction

g@) =1 (x)—fi ()

la formule de la méme forme

m—

Puisque pour toute valeur dc x lmegahte () a lieu, cette der-
niere formule permet de conclure

m C C
- (x = — — ok,
g () 1<l = T (=,

et 1l s’ensuit en faisant croitre 4 au dela de toute limite, que
Pon a

Cect vérifie 'équation f| () =f, («), ou bien
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sinfxw = x - v)2
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(qu’il s’agissait d'établir. Elle fait voir, d’une maniére qui me
parait élémentaire et simple, que la fonction sin aw est analytique,
ce qui permet d’obtenir son développement suivant les puissances
de 2 sans f‘ure usage du théoreme de Taylor-Cauchy.
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