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MÉTHODE RAPIDE POUR RETROUVER LES FORMULES

FONDAMENTALES DES TRIANGLES SPÉRIQUES

Soit ABC un triangle sphérique tracé sur la sphère de rayon
égal à l'unité. On désigne par a, les côtés BC, AC, du
triangle.

Du point C, on abaisse la perpendiculaire C P sur le plan
A 0 B ; du point P, on abaisse les perpendiculaires PQetPS
sur OB et O A respectivement et on joint le point C aux points
Q et S :

/\ /\ B/\PSG A et /\PQC

L'examen de la figure conduit aux valeurs :

OQ ~ cos a (1)

OS — cos (3)

CQ m sin a (2)
CS =sm/; (4)

O

PS CS cos PSC

PQ CQ cos PQC

GP GQ sin PQC

GP GS sin VSC

sin b cos A (5)

sin a cos B (6)

sin « sin B (7)

sin b sin A (8)
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1. — Des valeurs (7) et (8), on déduit :

sin A s in B

sin a sin

et, permutant, dans la fig., B et b avec Cetc,

sin A sin C

sin a sin
d'où

sin A sin B sin C
(I) —r—r -r—

sm a sin b sxn

2. — Si on projette, sur OQ, le contour rectiligneO S PQ,
on obtient :

OQ (OS)oq + (SP)oq + (PQ)oq OS cos c + SP sine ,*

et, à cause de (1), (3) et (5),

(B) cos a — cos b cos c -p sin b sin c cos A

3. — En projetant le même contour rectiligne OSPQ sur
0 K perpendiculaire à 0 S, il vient :

(OQ)OK — (OS)OK (SP)oK ~f" (PQ)ok
ou

OQ sin c — SP -f- PQ cos c

et, à cause de (1), (5) et (6),

(III) cos asin c m: sin bcos A -f- sin cos cos B

4. — Divisant les deux membres de la relation (III) par
i sin bsin B /n TN cos

sin a et remplaçant -— par -t—- torm. 1), par co tg et
1 0 sin« 1 sin A v sin« 1 0

cos A
-—r par cots: A 011 a :
sin A 1 0 '

(IV) cotg a sin c m cos c cos B -f- sin B cotg A

5. — L'application des formules (II) et (III) au triangle
polaire de A B C donne immédiatement:

(Y) cos A — — cos B cos C sin B sin C cos a

(VI) cos A sin C ~ — sin A cos C cos b -f- sin B cos a

E. Brand (Bruxelles).

1 La notation (OS)0q exprime la projection de OS sur OQ.
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