Sur larésolution des équations quadratiqgues et
cubiques, a l'aide des fonctions circulaires et
hyperboliquesl.

Objekttyp:  Chapter

Zeitschrift:  L'Enseignement Mathématique

Band (Jahr): 10 (1908)

Heft 1: L'ENSEIGNEMENT MATHEMATIQUE

PDF erstellt am: 25.05.2024

Nutzungsbedingungen

Die ETH-Bibliothek ist Anbieterin der digitalisierten Zeitschriften. Sie besitzt keine Urheberrechte an
den Inhalten der Zeitschriften. Die Rechte liegen in der Regel bei den Herausgebern.

Die auf der Plattform e-periodica vero6ffentlichten Dokumente stehen fir nicht-kommerzielle Zwecke in
Lehre und Forschung sowie fiir die private Nutzung frei zur Verfiigung. Einzelne Dateien oder
Ausdrucke aus diesem Angebot kbnnen zusammen mit diesen Nutzungsbedingungen und den
korrekten Herkunftsbezeichnungen weitergegeben werden.

Das Veroffentlichen von Bildern in Print- und Online-Publikationen ist nur mit vorheriger Genehmigung
der Rechteinhaber erlaubt. Die systematische Speicherung von Teilen des elektronischen Angebots
auf anderen Servern bedarf ebenfalls des schriftlichen Einverstandnisses der Rechteinhaber.

Haftungsausschluss

Alle Angaben erfolgen ohne Gewabhr fir Vollstandigkeit oder Richtigkeit. Es wird keine Haftung
Ubernommen fiir Schaden durch die Verwendung von Informationen aus diesem Online-Angebot oder
durch das Fehlen von Informationen. Dies gilt auch fur Inhalte Dritter, die tUber dieses Angebot
zuganglich sind.

Ein Dienst der ETH-Bibliothek
ETH Zirich, Ramistrasse 101, 8092 Zirich, Schweiz, www.library.ethz.ch

http://www.e-periodica.ch



MELANGES ET CORRESPONDANCE 501

point quelconque de la conique, les droites Sa, Sb, Sc¢, couperont
les cotés correspondants de ABC.en trois points en ligne droite.
Quand on suppose la droite L rejetée a I'infini, on obtient ainsi
le théoréme Il de M. Pleskot.
Si en outre les points S et D sont diametralement opposés sur
la conique, on obtient le théoréme I.

P. pE Lepiney (Buenos-Aires)

Sur la résolution des équations quadratiques et cubiques, a l'aide
des fonctions circulaires et hyperboliques'.

1. — Supposons connus les premiers éléments de lathéorie des
fonctions d’un variable complexe, et notamment les équations
qui définissent les fonctions hyperboliques et circulaires, 'argu-
ment étant réel.

Comme exercice, on se propose souvent de résoudre les équa-
tions quadratiques et cubiques. Habituellement on opere sur les
formules de résolution elles-mémes; mais il nous semble tout
aussi intéressant de partir directement de I’équation donnée: c’est
ce point de vue que nous cherchons a développer, dans cette pe-
tite note. :

Afin d’abréger, nous désignons par & la quantité & 1; nous
laissons de co6té le cas des racines égales ; enfin, nous supposons
que les lettres a, b, ¢, g et r représentent des quantités essentiel-
lement positives, différentes de zéro.

2. — EQUATION QUADRATIQUE. — Il suffit de considérer la sui-
vante :

ax? — bx + :c =0,

que nous écrivons ainsi :

a b

x 2/ ac

C’est une équation réciproque de forme normale. Soit

X
Vs
a

i ) L4 e ' ’ [4
une des racines : 3(— sera nécessairement 1’autre.

X =

! L’Enseign. mathém. a publié en nov. 1900 (t. II, p. 443-447) un intéressant article de
M. BARBARIN sur les fonctions hyperboliques dans {enseignement moyen contenant aussi la
résolution des équations quadratiques et cubiques. — Voir également Essai sur les fonc-
tions hyperboliques, de C.-A. LAISANT. Réd.
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Trois_cas peuvent se présenter.
Premier cas. — Si ¢ est négatif, nous sommes en droit de poser:
4
Sha—="—_0_ =_"%_
2 2V ac
et I'on a immédiatement :
a
" _ . b . .
Deuxieme -cas. — Si e — 1 et le rapport e > 1, il est permis
cu
d’écrire
74 74
Cha—=>=2 +‘ ¢ —- b_: ,
2 2 ‘/ac
d’ou
r — E ei %
a
. .. b ;
Troisieme cas. — Si ¢ — 1 et rapport T <1, il faudra po-
ac
ser : .
i — oL
COSs a — ‘ _': ¢ pr— b___ "
2 2 Vac
d’ou :
' T *ai Py
x —= \/ﬁe * :\/—c-(cosaiisina).
a a
Dans le calcul des racines 'on pourrait — nous ne disons pas

que le procédé soit tres pratique -— déterminer 'argument réel o
et les exponentielles ¢+%* au moyen des tables. (Consulter, par
exemple, les « Tables des fonctions cosinus et sinus », par Dr
Carl Burrau).

3. — Eouation cuBiQue. — 1l suffit d’étudier la suivante :

2+ eqgz —r—=20.
En posant, avec Hudde,
z=x+7,
on est conduit a l_a ré_solvante

3
2——ru—e-q—:0.

“ 27

admettant 2? et y® comme racines.
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Cette réduite peut s’écrire sous la forme, plus commode, a notre
point de vue :

U
N _\/27 _ 3
2 —\/__5_—”_—5—“_ _\/E'
27 27

Cette forme, nous ’avons étudiée ci-dessus. lci encore, il fau-
drait distinguer trois cas, et pour chacun de ces cas, nous trou-
verions des résultats bien connus.

Ainsi, par exemple, quand ¢ = 1, nous poserons

1

- 7T

2
Sh (# + 2kmi) = ——, ,

Afin que le produit xy soit réel, il faut prendre la méme valeur
de %, simultanément dans ces deux relations.
Nous trouverons finalement

. z o + 24hmi
z__2\/3 Sh——————,3 ,

la racine réelle correspondant a A =0 .

Louis CasteeLs (Louvain).

Sur les formules fondamentales des Gombinaisons.

Nous nous proposons de montrer dans cette Note que 'on peut
obtenir les formules fondamentales des combinaisonsen les envi-
sageant comme cas particuliers d’une propriété générale.

A cet effet nous allons d’abord démontrer le théoréme suivant

. . n n
sans avoirrecours aux expressions P, , C, et A, .
1. TakorEME. — Ktant donnés p nombres n,, n,, ..., np tels que
n, +n, + ... + n, = m, le produit
an . Cns o Cnp .
n, + n, n + n,+ n, n +.n,+ ny 4+ ‘“+"p
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