84. — Expression du moment de deux droites
en coordonnées de la droite.
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des arétes qui ne se coupent pas menons un plan.perpendiculaire
a Uaréte opposée (ce qui est en général impossible et veut dire:
perpendiculaire & la plus courte distance des deux arétes). Le
tétraédre est décomposé en deux tétraédres ayant pour base
commune un triangle; le volume entier est égal a la somme (ou
différence) des volumes de ces deux tétraedres.

V=—§-b‘.(k1ih2), hxih?!:d’SinV& et S_—a—é

ce qui ramene a la formule (4).

En résumé, a ’aide des développements du § 2 nous pouvons
dire, qu’en coordonnées homogénes tétraédriques le moment de deux
droites s’exprime — jusqu’a un multiplicateur dépendant seulement
du choix du systéme de coordonnées — par le déterminant composé
des coordonnées des deux paires de points pris sur les deux droites.
Cette remarque va étre mise & profit dans la suite.

§ 4. — Expression du moment de deux droites
en coordonnées de la droite.

Prenons les coordonnées homogenes de la droite piy, liées par
la relation |

P = (p, p) = P1sPss + Pr1aPsp + PraPss = 0 - (1)

La condition pour que deux droites p et p’ se coupent est

alors '
: oP ’ ' '
, 4 = 2 —— . = O . 2)
(P, P’) Sy ik (

Ce n’est autre chose, & un facteur prés, que le volume du
tétraédre formé par deux segments de longueur 1 pris sur 'une
et I’autre droite. En effet, si x, y sont deux points de la premieére
droite, on a

Py = TiYr — T Y;

a un facteur prés; si £, » sont deux points de la seconde,

’

Py = Eink - Ekni H
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ainsi done
Ty Xy Xy Xy
R T Yy Ye Yz Ys
,' 7} = 2 .'13' ) E il ) = . ’ 3
(p, P (2, ¥a) (B3 14 3 E, Es 54

M, My Mz My
et d’apres § 2 | |

~ = 6.V,
donc d’apres § 3 '
= 1.8.sinV .
Ainsi
3.sinV.=Y.(p, p) - A (3)
DEUXIEME PARTIE: APPLICATIONS.
§ 5. — Applications & la théorie des connexes ternaires.

1. — Soient (z, u), (y, ¢) deux éléments (point, droite) du
plan connexe, et soient a la droite (zy), A le point (uv¢). Les
coordonnées de A sont proportionelles aux mineurs de la matrice

W, U ugj

¢

1 Y2 Y3

Donc P'aire du triangle Azy, & un facteur pres dépendant du
choix du systeme des coordonnées, est représentée par la formule

Z, Ly Zy
Y, Yy Ys | = D(wv) (m2) = uyv, — v u
(g v3)  (ug9;) (u; )
donnée dans mon mémoire cité plus haut.
Mais nous pourrions considérer un autre triangle, notamment
celul formé par les droites u, ¢, a = (xy). D’aprés une formule

connue (G. SALMON, Sections conigues, n® 39, p. 53) son aire a
pour expression §

| (zy); (zy)y (xy)s
(uey vg) (vy (@y)o) - ((y), ug)




	§4. — Expression du moment de deux droites en coordonnées de la droite.

