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choix s’impose entre ses diverses axiomatiques possibles, 1l préfere
attendre que la théorie mfrisse. Il n’a pas le gotit des hors-
d’ceuvre, des enjolivures, des développements gratuits sans con-
nexion avec le reste des mathématiques. .

Il construit solidement, & la romaine; si 'ceuvre est parfois
élégante, elle le doit & la beauté de sa structure interne; quant & lui,
il recherche avant tout simplicité, solidité, utilité, rendement.

En topologie générale il a, apres Hausporrr, fait un choix
sobre dans une jungle de notions: Choix d’axiomes commodes
dcs espaces topologiques généraux, choix de labonnenotion de com-
pacité; I'introduction des filtres (H. CARTAN) est venue simplifier
la notion de convergence; celle des espaces uniformes( A. WEIL)
a unifié plusieurs notions jusque-la isolées, et les relations entre
les espaces compacts et les espaces uniformes I’a entiérement
justifiée.

En Analyse fonctionnelle, il a bien mis en valeur les notions et
outils consacrés par 1'usage, locale convexité des espaces vectoriels
topologiques, dualité, théoreme du graphe fermé, théorémes de
séparation d’ensembles convexes, théorémes de Krein et Milman,
de Stone-Weierstrass.

Dans la théorie de 'intégration, nous avons souligné déja son
option exclusive des mesures de Radon sur les espaces localement
compacts, qui sont devenues entre ses mains un outil remarquable.

Dans les «livres élémentaires», les questions classiques sont
traitées a la fois avec une économie de moyens et une généralité
musuelles. Le théoréme des accroissements finis est énoncé pour
des fonctions & valeurs dans un espace normé; les fonctions
convexes sont traitées élémentairement mais de facon assez com-
pléte pour les besoins courants de I'analyse; les primitives sont
définies dans le cadre des fonctions réglées; enfin nous avons déja
noté la généralité de son étude « élémentaire » des équations
différentielles.

I’ANALYSE MODERNE DANS LE MONDE

J’al affirmé au début de ce travail que Pétude de 'ceuvre de
Boursaxki et de ses disciples donnait une idée assez fidéle des ten-
dances modernes de I’Analyse.
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Apres notre bréve étude des traits saillants de cette ceuvre,
nous pouvons tenter de vérifier cette affirmation en examinant
ce qui se fait dans le monde en Analyse. Ouvrons pour cela les
Mathematical Reviews; quelques coups de sonde réveélent qu’au
moins les deux tiers de ce qui se fait actuellement aurait pu étre
fait avec les outils dont on disposait il y a une trentaine d’années;
une bonne partie de ces travaux est estimable; certains sont de
I’ Analyse fine trés difficile; des notions importantes y sont intro-
duites, des outils y sont créés et essayés dans un domaine localisé.

On peut regretter néanmoins que trop d’auteurs ignorent
encore. des outils de base qui ont fait leurs preuves et qu’ils re-
trouvent, ingénieusement mais péniblement et dans un domaine
trop restreint des cas particuliers de théorémes généraux connus.

Dans le tiers restant, les auteurs utilisent les outils modernes.
On y retrouve le déchet inévitable dans toute production scienti-
fique; beaucoup des travaux sont creux et ne contribuent pas a
I’édification du «temple mathématique »; par contre, chez les
‘meilleurs, les outils modernes ont un rendement étonnant; chaque
année apporte la solution de problémes réputés inaccessibles et
voit se créer des ponts entre théories jusque-la étrangeres.

Voici une liste des branches les plus florissantes de I’Analyse
et de ses frontiéres:

.. Groupes-topologiques- et- théorie de.Lie;

Algebre topologique;

Mesure et intégration;

Fonctions de plusieurs variables complexes et variétés analy-
tiques (outils algébriques nombreux faisceaux,. espaces
fibrés,...);

Equatlons aux dérivées partielles (utilisation des distributions
et autres fonctions généralisées; cas non-linéaire);

Potentiel (noyaux généraux, etude des prmmpes relation avec
probabilités);

Analyse harmonique sur des groupes généraux; fonctions de
type positif, .

Analyse fonctlonnelle (e.v.t. loc. convexes, convex1te théorie
spectrale des opérateurs);

Topologie générale;
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Géomeétrie différentielle;
Topologie différentielle;
Probabailités.

Ces disciplines en pleine activité se développent suivant les
mémes principes que BourBaki; le langage utilisé est le méme.
Dans les colloques spécialisés qui leur sont consacrées, les meilleurs
spécialistes utilisent les mémes méthodes, le méme langage, ont
les mémes préoccupations. Dans ses parties les plus dynamiques,
I’Analyse moderne manifeste donc une grande unité.

QU’EN CONCLURE POUR L’ENSEIGNEMENT ?

De tout temps on a adapté 'enseignement a I’évolution de
la science, mais 1l y a eu souvent des retards a cette adaptation,
pour le plus grand dommage de la science et de I'enseignement;
en particulier, depuis un demi-siécle le progres scientifique a été
s1 rapide qu'un grand retard était presque inévitable; ainsi en
Mathématiques, ou la révolution provoquée par la théorie des
ensembles et la méthode axiomatique a donné a notre science un
visage nouveau. Plusieurs raisons nous invitent de facon urgente
arénover a tous les niveaux, universitaire, secondaire et primaire:

— Pour I'avenir des Mathématiques d’abord ; ce-ne sont ni les
vieillards, n1 méme les hommes mirs qui font ceuvre géniale en
Mathématiques; il faut donc « déblayer le terrain » pour les jeunes.
Pour que l'assimilation leur reste possible, on doit leur rendre
apparentes les grandes idées simplificatrices, leur apprendre &
débrouiller des situations complexes, en leur enseignant des
théories qui unifient, qui jettent des ponts entre diverses disci-
plines. Certes 1l faut pour cela faire des sacrifices, accepter de ne
plus enseigner telle théorie élégante que plusieurs siécles avaient
polie, mais qui n’apparait plus que comme un rameau isolé.

— Pour les utilisateurs (de plus en plus nombreux) des mathé-
matiques, ensuite. D’une part de nombreux outils mathématiques
sont devenus indispensables ou utiles en physique ou dans la
technique: Matrices, transformations de Fourier ou Laplace, équa-
tions aux dérivées partielles, distributions, espaces de Hilbert, etc. ;
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