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AU SUJET DES CONGRUENCES DE DEGRE SUPERIEUR
A DEUX

par S. THOUVENOT et F. CHATELET
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La recherche des conditions pour qu’un polyndme d’une seule variable,
a coefficients entiers rationnels, se décompose, dans le corps des restes des
entiers suivant un module N premier, en produit de facteurs linéaires
(ou pour qu'une congruence de degré n, suivant le module ¥, ait » solutions
entieres et distinctes), est un probléme classique. La théorie des restes qua-
dratiques en donne une solution compléte pour les polyndmes du second
degré. Mais les solutions, qui ont €té proposées jusqu’a présent pour les
polyndmes de degrés supérieurs & deux, ne sont pas enticrement satisfai-
santes.

Dans une publication antérieure '), I'un des auteurs avait étudié ce
probléme pour les polyndmes du troisieme degré par une méthode parti-
culicrement élémentaire. Apres avoir résumé et complété les résultats ainsi
obtenus, on généralise ici cette méthode aux polynomes de degrés arbi-
traires.

I. CONGRUENCES DU TROISIEME DEGRE SANS SECOND TERME

On cherche les conditions que doivent vérifier les entiers w et ¢ pour
que la congruence:

0;(X) = X5 — wX —1¢ 0, (N). (D)

ou N est un entier premier, ait trois solutions entiéres et distinctes. Dans
une publication antérieure °), on a exploré ce probléme par trois voies
conduisant a des résultats qui se complétent. On résume ici ces résultats en

les présentant sous une forme légerement différente et en y apportant quel-
ques additions.

_1) Cf. S. THOUVENOT: Comptes rendus a I’ Académie des Sciences, t. 252 (1961), pp. 1890 et 2060 et
Publications scientifiques et techniques du Ministére de | Air n° 388.
2) Loc. cit., pp. 40 2 42, 42 a4 44 et 59 4 63.
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