82. Forme différentielle de Cauchy-Fantappié

Objekttyp:  Chapter

Zeitschrift:  L'Enseignement Mathématique

Band (Jahr): 18 (1972)

Heft 1: L'ENSEIGNEMENT MATHEMATIQUE

PDF erstellt am: 25.05.2024

Nutzungsbedingungen

Die ETH-Bibliothek ist Anbieterin der digitalisierten Zeitschriften. Sie besitzt keine Urheberrechte an
den Inhalten der Zeitschriften. Die Rechte liegen in der Regel bei den Herausgebern.

Die auf der Plattform e-periodica vero6ffentlichten Dokumente stehen fir nicht-kommerzielle Zwecke in
Lehre und Forschung sowie fiir die private Nutzung frei zur Verfiigung. Einzelne Dateien oder
Ausdrucke aus diesem Angebot kbnnen zusammen mit diesen Nutzungsbedingungen und den
korrekten Herkunftsbezeichnungen weitergegeben werden.

Das Veroffentlichen von Bildern in Print- und Online-Publikationen ist nur mit vorheriger Genehmigung
der Rechteinhaber erlaubt. Die systematische Speicherung von Teilen des elektronischen Angebots
auf anderen Servern bedarf ebenfalls des schriftlichen Einverstandnisses der Rechteinhaber.

Haftungsausschluss

Alle Angaben erfolgen ohne Gewabhr fir Vollstandigkeit oder Richtigkeit. Es wird keine Haftung
Ubernommen fiir Schaden durch die Verwendung von Informationen aus diesem Online-Angebot oder
durch das Fehlen von Informationen. Dies gilt auch fur Inhalte Dritter, die tUber dieses Angebot
zuganglich sind.

Ein Dienst der ETH-Bibliothek
ETH Zirich, Ramistrasse 101, 8092 Zirich, Schweiz, www.library.ethz.ch

http://www.e-periodica.ch



— 308 —

CHAPITRE PREMIER

FORMES DE CAUCHY-FANTAPPIE

§ 2. FORME DIFFERENTIELLE DE CAUCHY-FANTAPPIE

Sur un ouvert W de C" x C", soit f* un n-uplet de formes de

(5’221,0; 0,0) (W)a f1< = {f;k} 1<v<n-
Pour chaque v on définit £, (x, ¥) = f ¥ (x, y) [x—y] et on suppose que
chaque fonction f, (x, y) ainsi définie ne s’annulle pas sur W.

Définition 1.

p =Tina () nng(f)na (L) a . na2)

s’appelle la forme différentielle de Cauchy-Fantappi¢ (C.F. forme) d’ordre g
sur W, associée a f*.

THEOREME 1. D, (f*) est indépendant de f -

- Démonstration. D,(f*)e %(ln’,,_q; 0.q4-1) (W). On va donc faire
agir D, (f*) sur 2n—1 vecteurs et on mettra en évidence une simplification

par f7 [x—Jl.
Onpose X,eE pour 1=v=2n—gq,
X,eF pour 2n—q+1=v=2n-1,
avec les notations du § 1 (ict E=F=C").
Onnote £, =y pour 2=v =g,
E, =x pour g+ 1=v=n,
0,,—1 €st le groupe symétrique d’ordre 2n—1.
I = (iy+4, --» I,) Un arrangement & (n—g) €éléments de {1,..,2n—¢q},

J = (jay ..., j,) une permutation a (g—1) éléments de { 2n—q+1,...2n—1},

K ={ky ...k,}, ky <..<k, un ensemble tel que KnlI={1,..,
2n—q}, Knl = 0.

|
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On a alors une écriture intéressante de D, (f*).

Dq(f*) [X1> "'9X2n—1]

—_ Z Z f>1k [ch(l)] ﬁ 5 !:f:k[Xa(Zv+1)]
I,J o6eo9n_1 0'(2v)0’=jv ff [X’-y] v=1 & ff[x——y]

2<v<gq 6(2v)=i,

g+1<v<n

] (XG(ZV)) .

La sommation pour I, J fixés est une forme n-C-linéaire alternée de
Xips oor Xy,; €lle est donc parfaitement déterminée par sa valeur sur une
base de C" dans laquelle on va choisir X, = [x—y]. On peut le faire car ce
vecteur se comporte comme un vecteur constant vis-a-vis de 0, et d,. Si
01y # kq3vavec Xy3,+1y = X, = [x—y] pour ce v on a

s [XG(2v+1)]}
3 — 0.
é”[ Silx—y]

Les seuls termes restants sont des termes avec o (1) = k, et on a la
simplification

Silx=y] _
filx—y]

Le théoréme est démontré.

1.

§ 3. UNE FORMULE D’HOMOTOPIE

Nous allons utiliser le théoréme 1 pour rechercher la connexion entre
différentes C.F. formes. Nous entrevoyons ensuite les cas particuliers
importants pour la suite.

1. Soit toujours W un ouvert de C" x C”.

Définition 2. Pour 1 =v <r, soit f¥e %’{}’,v, avs rr sy (W) et ay, ..., o,
des entiers tels que a; + ... + «, = n.

Doproan (FFs oS5 = (A 5 Al A (K [,

Définition 3. Soit f* e (6(21,0; 0,0y (W) avec f(x,y) = f*(x,y) [x—y]
ne s’annulle pas sur W.

Dyii(f9) =D, ,, (f syff,a f)
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