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Pour tout entier x, dont tous les conjugués sont strictement supérieurs a
S, [’élément P (x) est réductible dans A.

Démonstration :

D’aprés le lemme 4 nous savons que si P; désigne un diviseur de P,
alors [P1 I . est majoré par S. Soit alors ¢; un isomorphisme quelconque
de K dans C et soit x un entier dont tous les conjugués sont supérieurs
a S. Nous avons les inégalités suivantes

[ (PL (1 =10;() " = (I Pyl = Doy (x) [
=10, 1" (1o, ()| + 1 — §) > $471 =1,

Ceci étant vrai pour tout 7, la norme de P, (x) a un module strictement
supérieur a 1; autrement dit P; (x) n’est pas une unité. Si P est égal au
produit de P, et d’un polyndome P,, la méme démonstration montre que
P, (x) n’est pas une unité. Dans ces conditions, il est clair que I’élément
P (x) est réductible dans ’anneau A.

Du théoréme résultent immédiatement les deux critéres suivants:

CRITERE 2. Soit P un polynéme unitaire a coefficients dans A et qui ne
s’annule pas en zéro et de degré d. S’il existe un élément x entier dont tous
les conjugués ont un module strictement supérieur a 2°~' | P |, et tel que
[’élément P (x) soit irréductible dans A, alors le polynéme P est irréductible
sur K.

CRITERE 2'. Avec les mémes notations que ci-dessus, s’il existe un entier
rationnel x de module strictement supérieur @ 2°~* | P |, et tel que P (x)
soit irréductible dans A, alors le polynome P est irréductible dans K [X].
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