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19.-On peut appliquer les résultats cités au n° 18, sur les fonctions zéta
des variétés > a; X7 = 0 (et, notons-le en passant, de toutes les variétés
qu’on peut définir comme quotients de ces derniéres par des groupes finis
d’automorphismes) au calcul des fonctions zéta de ces mémes variétés sur des
corps de nombres algébriques. On trouve que ces fonctions sont des produits
de fonctions L de Hecke, ce qui revient a dire que les sommes de Jacobi
définissent des caracteres de Hecke dans les corps cyclotomiques. Comme on
I’a vu au n° 16, un cas particulier important (relatif aux sommes (—G)', ou
G est une somme de Gauss d’ordre / premier impair) formait le fond de la
démonstration d’Eisenstein pour sa loi de réciprocité. En fait, il s’agit la
d’un résultat trés général sur les caractéres de Hecke « cyclotomiques »
dans tous les corps abéliens sur Q (cf. [9 b, c¢]); naturellement, ce sont les
corps totalement imaginaires qui sont intéressants de ce point de vue.

Une fois obtenus ces caractéres, on peut se proposer d’étudier les
fonctions L de Hecke qui leur correspondent, et notamment leurs valeurs
L (s) pour s entier. Il y a lieu de citer a ce sujet un résultat remarquable de
Chowla et Selberg (v. [10]); convenablement interprété, celui-ci fait voir que
la valeur, en s = 1, de la fonction L définie par un certain caractére « cyclo-

tomique » sur Q (\/ :—n) (pour n premier = 3 mod 4, c’est celui méme
qu’on a défini d’aprés Cauchy au n° 9) s’exprime élémentairement au moyen
de n et des valeurs de la fonction I' (s) pour s = a/n, 0 < a < n. On
pourrait sans doute aller beaucoup plus loin dans cette voie.
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