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SUR LES POINTS SINGULIERS
DES ÉQUATIONS DIFFÉRENTIELLES

par Bernard Malgrange

Introduction

Le présent article reprend, à quelques modifications près, une série

d'exposés faits au séminaire Goulaouic-Schwartz en mars 1972. Le début

est consacré à l'étude de l'indice analytique et de l'indice formel d'un
opérateur différentiel, et à leur comparaison; les résultats sont très élémentaires,

et il est d'autant plus surprenant que, à la connaissance de l'auteur, ils ne

figurent pas dans la littérature classique consacrée aux équations
différentielles. Signalons à ce propos que le théorème de l'indice analytique a

été démontré indépendamment par H. Komatsu [1]. La fin de l'article a

davantage un caractère d'exposition: il s'agit, au fond de reprendre les

résultats sur les développements asymptotiques de Turritin, tels qu'ils sont
exposés dans Wasow [1], en utilisant l'importante simplification apportée

par N. Katz [1] dans ce genre de questions. Pour rendre l'exposé plus
« original », nous avons préféré travailler avec les germes de fonctions C00,

plutôt qu'avec les développements asymptotiques de fonctions holomorphes
dans des angles assez petits, comme le font Turritin et Wasow à la suite
d'autres auteurs. La transposition de la méthode suivie ici à ce dernier cas
se fait sans difficulté, et nous nous contenterons de l'esquisser à la fin du
paragraphe 10.

§ 1. — Comparaison séries formelles — séries convergentes
(cf. Malgrange [1])

On pose 0 C { x }, les séries convergentes d'une variable les germes
A

de fonction holomorphe en 0 e C ; GC [[x]] les séries formelles à une
A

variable ; enfin KetKdésignentrespectivement le corps des fractions de
A

et celui de & (en particulier, K est le corps des germes en 0 de fonctions
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