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DIVISIBILITE DE CERTAINES FONCTIONS ARITHMETIQUES

par Jean-Pierre SERRE

On connait de nombreux exemples de fonctions arithmétiques nt> a,
jouissant de la propriété suivante: pour tout entier m > 1, ’ensemble des n
tels que a, = 0 (mod m) est de densité 1; autrement dit, on a

a,= 0 (mod m) pour « presque tout » entier n .

Il en est notamment ainsi lorsque les a, sont les coefficients d’'une forme
modulaire de poids entier sur un sous-groupe de congruence de SL,(Z):
cela se démontre en appliquant la méthode de Landau [8] aux fonctions L
d’Artin fournies par la théorie de Deligne [4]. Cette démonstration est
esquissée dans la Note [23]. Je reprends ici la question, en donnant davan-
tage de détails: les §§ 1 a 3 rappellent les résultats généraux de Landau,
Watson, Raikov, Delange, ...; les §§4 a 5 appliquent ces résultats aux
coefficients de formes modulaires, ainsi qu’a ceux de la fonction j; le § 6
contient divers compléments, rédigés sous forme d’exercices, avec esquisses
de démonstrations.

A des changements mineurs prés, le texte qui suit est extrait du Sémi-
naire DELANGE-P1soT-Portou 1974/75. Je remercie les organisateurs de ce
Séminaire de m’avoir autorisé a le reproduire.
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