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122 J.-M. DE KONINCK ET J. GRAH

1 < my < ng avec (my, ng) =1, [f(mony) = f(mg) + f(no)

SUn)=f()+ f(n) pour tout net I (1 <l<my), (,n)=1

Sf(mor) = f(my) + f(r) pour tout r,1 <r<nget (my,r)=1.
D’autre part, puisque tout diviseur de mgn, est le produit de deux entiers

rglativement premiers, ’un divisant m, et ’autre divisant n,, et qu’en plus
fa€ o (avec (U*,4g)(n) #0,Vn > 1), il suit que

(Uf x4 g) (mong) = (Uf x4 g) (mg) (U *4 g) (o)
+ (Uf #4 g) (no) (U 4 g) (my) ,

soit 1’égalité

mono
Z U(d,d,) f(did>)g
dllno,dleAno dle
d2|m0,d26Am0

- ) U(d,)U(dy) (f(di) + f(dr))g (m°”°),
lrordieno e

qui peut également s’écrire

Y Uldid) (fldidy) - f(dy) = f(dn)g (’”O”O) 0.
;1l|"0,21 Ejno d,d,

Mais tous les termes de cette somme sont nuls sauf lorsque d; = ny et
dy=mg. Il suit que U(mgng) (f(mong) — f(ng) — f(my)) =0, i.e.
f(myny) = f(mo) + f(ng), ce qui contredit le choix minimal de m,. D’ou
I’additivité de f. La démonstration du cas ou fe .# se fait de manicre
analogue.

REMARQUE. Pour déduire la réciproque du théoréme 2.2 dans le cas
de f et celui de f, en utilisant le théoreme 5.5, il faut poser U =g = 1:

\2 — \4
on obtient alors successivement f4 = f en substituant * a *4 et fu = f,
en substituant *, a * 4.

REFERENCES

[11 ApostoL, T.M. Introduction to Analytic Number Theory. Springer-Verlag
(New York), 1976.

[2] BiNGHAM, N.H., C.M. GoOLDIE and J.L. TEUGELS. Regular Variation. Ency-
clopedia of mathematics and its applications (27), Cambridge University
Press, 1989.




MOYENNES DE DIVISEURS 123

DE KONINCK, J.M. et A. MERCIER. Les fonctions arithmétiques et le plus grand
facteur premier. Acta Arith. 52 (1989), 25-48.

DUNCAN, R.L. Note on the divisors of a number. Amer. Math. Monthly 68
(1961), 356-359.

McCARTHY, P.J. Introduction to Arithmetical Functions. Springer-Verlag
(New York), 1986.

NARKIEWICZ, W. On a class of arithmetical convolutions. Collog. Math. 10
(1963), 81-94.

SENETA, E. Regularly varying functions. Lecture Notes in Mathematics 508,
Springer Verlag, 1976.

SUBBARAO, M.V. On some arithmetic convolutions. Lecture Notes in Mathe-
matics 251, 247-271, Springer-Verlag, 1972.

(Recu le 17 novembre 1994, version revisée recue le 20 juillet 1995.)

Jean-Marie De Koninck
Jacques Grah

Département de mathématiques et de statistique
Université Laval

Québec G1K 7P4

Canada






	...

