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Geometrie
Formeln zur Inhaltsberechnuna

von Flächen undKörpern.

Dreieck;

Tafel /

Gründl/nie •g • tinhe-h; F7ache*F

F*3^L g.A -^g,
9 2^ t> - 2 F

- dSO'- S ff
Gleichseitiges Dreieck:
Je/ten - a-b-c; sci - /3 ~ y - so'
F« k'j/3~ o. «33 a"

Cgenauer o,6330'27 e')
T*

G/e/chschenk//qes Dreieck.
Ore/fidk/fte - <3, g/e/cfie<Se/ûen - 6

Ungleichseitiges Dreieck:
Jetten a, b undc, s= a + 6+c

F- \lsfc-aj (s-b)(s-c).

Rechtwinkliges Dreieck; *<x-90'

Hypothenuse - 3., katheten- 6undC.
/%= a'=b2*c'; a yS'+c2,

b \/a2-c2 c yj'- (F.

Çuacfrat:
Jette - a. Diagonale D
F~ a*a =-a2 a VF~

l/aa-Fâ2" Vza* » a VF^a. jt,mi
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TafelM
Rechteck:

Seiten-a und 6, Diagonale -J)
F-a.b; a=JÇ

o
D° \la'*b'

3. FTT'

Paraz/e/opramm:
Grund//n/e gf //ö/je{recfJtw/nfr//g

aufGrund//n/e) -A

rgh. g~-£-, Fs

F/RS Rhombus:
Gleiche Selten • a Diagonalen/), u. Pt
F' a" cut ce, F^

Fig. 10
S —-* Trapez:

Paralletseiten- G undg, I/öhe -A
D/agona/en - D, und D2 '

F G+9 7i
2 '

fig ft

Je/te'S J--'
Radius desumschritbene»Kreises - R

si« r

Trapezoid:
Diagonale k C undrechtwinklig

darauf die Höhen 7i, und h t
F-Äf.b.rh,.

Repu/areZ/e/ecke (Po/ygoo).
To/ygon fi n S F
Dreieck 0.577S 02393 1.732 ff*5*63 P 0*3»S* »d. 1.29»S*
Quadrat 0.7O73 05003 un* H •zooor toooS » tOOOÄ*
Fünfeck O.BS1S 0.5953 1.17tk • i.*ssr 17X13' 2 570R'
Sechseck 1.000S 03333 iotoM » ussr 1.59t S' » 2.59» Jt*
Siebeneck 1.152B 1-OSt 3 1.1*1 Jt * o.Mi r 35—3* • 2.73tA'
Achteck 15073 1.2O0 3 ont B » atzt p tut 3' m 1320 Jt*
Meuneck 1.4510 1.37* at**X »0.7UP 5/02 3* • 2.00t B*
Zehneck 1.51t Ö 1.5MB am R 0.6*9r 769*9« » 2.93» Jt*
Elfeck 1.775» 175*3 astik toss/r 936* S' » 2.973 Jt'
Zwôffeck 19323 1.3503 osit 3 »0536r tima' 9.000 M'

171



à

fig. 18

TafelHl
l/nrpqe/massiqe V/e/eckeod Flachen:

O/e F/äche Kann öesfi/n/nt werden durc/f
Zerlegung des We/ecks m OreiecAe mittelst
Diagonalen und Summierung derermit -

te/ten Dreiecksf/achen. oderdurch
Einteilung m 7rapeze u. Dreiecke ver -
mitte/st der /foordinaten der Eckpunkte
aufe/ne rech twink/ig gemo'h/te 4xe fig i3

Ourch Zerlegung /n parai/e/e Sfre/Ien
g/e/cher Breite fig. /n-

F= X.(A,+/,,+. h„~)

Kreis:
Durchmesser d; ffad/us r
Umfang p. /nha/t-'f
p - dar - 'd,.3,14759

2rJT.
F-MiK= Oj7Ssd'= r.'JT.

r - y- °>s6/> Vf /
d= 2 \UTZ -t,128VF7

Kreissektor : fÂBCJ fig 76

Radius s r ; Bogen - ô ;
Zentriwinkel - n s

F- r.2T. n 0 b.7*
J60

r c:\IZ 36p_ iSO
w * n 7T n /

d
r JT

rJT n

360. F
r*7T ffSO

2rT. n
J60 160

Halbkreis : Bogen= b=T.rl Fläche « F= SÇl
Viertelkreis: Bogen-b=TSC; F/äche-F=

Kreisabschnitt : Fg. is
Sehne - Sj Höhe - h, F** JL s. h.

genau F=Zp£p.-lsyr7-%..v'- ôr-s.fr-h)
S= 2~Vh(Ir-h). r^r __g_
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Fig. 19

Fig.20

Fig.22 jc

tT\\i.4_ | 1 °
\Vj_~m-g)

TafelJY
Hre/sr/n.q '
Aeusserer Fad/us R,
innerer Radius - r.

F= R'JT-r'X.
- T.(Rrr)fJl-r).

wenn d radiale Breite des Areisringu
so ist F= JFfZrt-dJ. d

ffre/sr/nqstück: /Konzentrisch)

äeusserer Radius R
innerer Radius - rZentriwinke! n, radiale Breite-d
F. (R'T-r'rJX (R-r'J.Fn

(fttrjdZR - fürrjd.n o. OOS7

EZ/Zpse:
Ha/beAchsen der F/Z/pse=a undô,

F- a.b.FT,

E/Ziptischen Ring:
Ha/heAchsen der äussern F/hpse-a, 6
Ra/beAchsen der mnern F/Zipse-m.n.

F~ TT.Ca b - ran).

Parabe/segment ECB':
s « ZF.Ffs.b,.

Parabelfläche CAC :

F=2 EC. AB.J '

Hyperbe/seqmentABC :
Sehne a Röhe - b

R/annähernd) =sL b. aS
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s l ~Wj_

A..
YdfdfZ' d*WAsS

s—*
Fig.25

Tafel V
Würfet:

•Seite-S, Inhalt-K> Oberfläche-0
K= SJ, O- 6S*,

s=fir
Diagonale - D - syä~2

S. 732O50

Parallelflach :
Lange - l. Breite - b, Höhe - h,
Inhalt-n -l.b.h.
Oberfläche -0 2. ft.b+lh+b.h)

Prisma:
Grundfläche - fr, Höhe -h
Inhalt - K-G.h
Obenfläche 0= Umfang der Grund¬

fläche l/x-h+zG.

Schiefabqeschnittenes Prisma:
Flächeninhalt des senkrechten Quer -

Schnittes. G.
Länge derKanten - h,h,h, h„
Inhalt K- G. h,*h,+h,+ I>„

rl
Beimehr als S Kanten ist das Pnsma regelmässig
oder hat dasselbe wenigstens Axensymetne.

Pyramide:
Grundfläche - G.
K- GM, h.

Höhe - h
3K G- d/{
-G~> A

Mantel M - Umfang der Grundfläche D-fy
Oberfläche 0 - /V+ G

Abgestumpfte Pyramide:
Parallele Endflächen- G.g, ihrAbsland-h
ihre Umfange V, u. Mantel M- V\u h,,
K-Ji(G+g+\Gg). O- M+G-g.

Obelisk, Wall, (regelmässigeufgeschütäterHaufen)

K- d/i^(2a->a,) bi(2a, *a)6,J
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Tafel Vf
Cy/inder (IVa/ze)

ffadius-r, Dureftmesser-d, Höhe-h
Inhalt f(- rJTh àc/er ä'jth
r-W> h-£w

Mante! 2rT.f1 oder dTh
Oberfläche - 2rT.(r+h) oder dx($+h).

Schiefâbgeschn/ttemr Cylinder.
GrössteHöhe-H, kleinste Höhe =h,
InhaltK'MX.Hrh oderd'T.Urd
Mante/ « rX(H*h)

Hohlcylinder (Röhn):
innerer Had/us - r,
Äusserer ffad/us-R, Länge-I,
Wandstärke -s - R-r,
mhalt K- T.l.fR"—r'J, oder

K- Tis (2ß - S) oder XIS(zr+Sj
Cylindenhuf:

Kadius der Grundfläche r,
Höhe desHufes-Ii, Mantel- 2rh
Inhalt: K- |r'A,

Kegel:
Oadius der Grundfläche r.
Höhe - h Seite-s -yr'+n»,
Mantel M- jrr\r*+R oder JTrs,
Oberfläche » Tr'+ rjr.s oder rx(rts)

oder - nr. (r+\fr'+ h').
Inhalt K j-r'ff h

" " W/ h-&
Abgestumpfter Kegel:

kad/en derparallelen Endflächen -Rundr,
Ourchmesser-ßundd, Höhe-flj Seite-S,

Inhalt FC- -£-jrh (R*+ Rr+r')
• jrh'f ß'+Ddrd')

Mante! M • Ts(R-r). iz

"^78



Fig.40

Tig. 41

Fig.42

Tafel VII

Kugel:
Radius-r, Durchmesser-d,
Oberfläche 0= 4rtrr- I2j66r*j oder d'JT.
Inhalt K- -Qrfjr - 4,i89r3, K=Jhn,

„ JC- sftRL - 0,S236.d3.
Radius r - rdtyÈf

Hohlkuqel:
Aeusserer Radius=R, innererer,
AeussererDurchmesser=J), innerer-d,
InhaltK=

Kuqelsekton:
Radius derKugel r
Begrenzende Kalotte, Höhe=k Durchm.=c,
Oberfläche 0 2fg:(Oh + c)
Inhalt K-^r'jrh - 2,0944rih.

Hohlkuqelsektor:
Aeusserer Radius - R innerer •rWanddicke - R-r
Inhalt K- 2;094-&-{Rj-r).

Kugelsegment (Kugelkalotte):
Radius derKugel r•,
Radius der Grundfläche - a,
Höhe der Kalotte h,
Oberfläche - O 2JTrh 9T(a*+h)
Inhalt IC rLjrli (3a*+hy oder

-j-Orhl (3r—/i).

Kugelzone :
Höhe der Zone ~hj Radius derKugel -1*
Durchmesser der Endflächen - a undb,
Mante!M 2rJTh, Oberfläche 0=M+a*JT+b2Jf•

Inhalt K=sLjrh(3a2+3b*+hz). *

S t*= a*r47iz
SA
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FigAS

FigAS

FigAT

FigAS

Fig50

Tafel M
Cyl/ndr/scher R/n_q :

Sad/us des kreisförmigen Querschnittes - r,
Durchmesser des Dinges -D, Radius - R
Inhalt K 25T'Rr' 2,467 Dd2.
Oberfläche 0 - AJT'Rr .9,87Dd

Kübel.
Die unter sich parallelen Endflächen sind
Ellipsen mit den Halbachsen a b unda,b,
hohe zwischen den Endflächen h
Inhalt K ^-J[h[2(ab+a,b,)iab, -a.bj

Ellipsoid:
Bezeichnung der3Halbachsen •= a. b.c.
Inhalt K R- JT a b c

Fass.
Jpunddurchmesser D,
Bodendurchmesser - d,
Höhe (resp. Länge) - Tl.
Inhalt K 1,0453 h (oaJ)2+o,2Dd+0,15d)

Reguläre Polyeder:
Tetraeder : (4gleichseitige Dreiecksflächen)

längederKante-a, Oberfl 0*a2y5' 1732a '
Inhalt K=£a'Vîi o,ii7B5a3

OKtaeder : 8gleichseitige Dreiecksflächen)

fante=a, Oberfl 0 2azJ/J~=J,'i64ll6a2
Inhalt K 0,4714045 a3

Dodekaeder: f12 regelmässige Fünfecke)

Kanten a, 0 - 3a'\i25+ toys - 20,6is7Z3a'
Inhalt K=Jl'.(i5+7\t5) 7,663ii9 a3.

Ikosaeder: (20gleichseitige Dreiecksflächen)

Kante-a, 0 3sf\3 8,6602545a'.
Inhalt K=JLa3(3r\f5)r 2,!8IS95 a3
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