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Geometrie Tafel I

f-r—g—

Formeln zun Inhaltsberechnung von Flächen u. Körpern

Dreieck :
Grundlinie-f/, Hohe =h, FIäche=F,
F= ff h or= 2F Jj=2F.y ~7T' ~y-'
< « + $ß + <pg> -/go"= 2rechte-t

Gleichseitiges Dreieck:
Seiten=a=b=Cj •r<x=<rß*$y~ 60°
F<= öL'yj o, 433a 2; 1,73205.

genauer 0,4330125. a 2

h Va'-Ai ya2-£-2,.
h~^\f3 a.0,S66025.

Gleichschenkliges Dreieck:
Grundlinie ct, gleicheSeiten h

F-%V(2t>+a).(2b-a):=§\(bf£).(b-§)

h 't~V(*+f)/6-f)t
Ungleichseitiges Dreieck:

Seiten a,h undc, s= ofb + c
F= \s(s-a).(is'b).(s-c).

Rechtwinkliges Dreieck:-ja- ao°
Hypothenuse a, Katheten=Tt, c,
/' Fe. a2=7Ac\ aVb2+c2

2 c=\a^öR.
Quadrat: Seite^a, Diagonale sD,

F=a.a - a2, a-VF~-
F \a2*a2 =\/2aF=a\/2~^ a 1, Wi2.

-a --}

s—-a—»

f-b

a
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TafelZ

Rechteck:
Seiten a undb> Diagonale-JD,
F-a b,
D-y&ïb*.

Parallelogramm
Grundlinie -g, Höhe rechtwinklig

'< aufGrundlinie - h,
F-ff-A, !?-& n-f-

Rhombus:
Gleiche Seiten-a, Diagonalen1)uJ).
F=a*.sincc f F- *><:*>'
A SE 2) - -2FL

A ' 11

J>,

Trapez :
Parallelseiten- Gundg, Höhe-h,
Diagonalen -D, undDt,
F-°+lLh, {cCrAgri- 4 JR..

Trapezoid:
Diagonale AC, rechtwinklig darauf

* dieHöhenht undh e

F-4f.h,+ht. -e.h.+h,.
Reguläre Vielecke (Polygone):

Seite S,
kadius des umsdirie -
benen Kreises - R
Kadius d.eingesüin'e-
benen Kreises - Z*. j

Polygon R r S F
Dreieck 0.577 S 0.289 S 1.732R od. 3.463 r 0.433 S' od. 1. 299 R*

Quadrat 0.707S 0.500 S 1.414 R,. 2.000r 1.000 S' 2.000 R*

Fünfeck 0.85 IS 0.688 S /. 176 R,, 1.453 r 1.721 S1 „ 2.378 R*

Sechseck 1.000 S 0.866 S 1.000 R1.155 r 2.598 S' „ 2.598R1

Siebeneck /. 152 S 1.038 S 0.868R„ 0.963 r 3.634S1 „ 2.736R*

Achteck 1.807 S 1208 S 0.765R„ 0.828r 4.828 S* „ 2.828R*

Neuneck 1.462 S 1.374 S 0.684R.. 0.728 r 6.182S* „ 2.892R1

Zehneck 1.6/8 S 1.540 S 0.618R„ 0.649r 7.694 S* „ 2.939R1

Elfeck 1.775 S /. 704 S 0.563R „ 0.587r 9.366 S* 2.973R1

Zwölfeck 1.932 S l 866 S 0.518 R„ 0.536 r II. 196 S' 3.000R*
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Tafel M

Unregelmässige Vielecke od. Flächen:
Die Flächekann berechnet werden durch
Zerlegung des Vielecks in Dreiecke mittels Diagonalen

u. Summierung derermittelten Dreiecks-
flächen, oderauch durch Einteilung in Trapeze
u. Dreiecke vermittels.einerpassendgewählten
Abscisse und rechtwinkligaufdieseerrichteten
Koordinaten der Eckpunkte, Summierung des
ermittelten Jnhafts dieser Trapeze u. Dreiecke.
Durch Zerlegung inparallele Streifen von
gleicher Breite x undmitti Höhen h,h2....h„.

F- x (h+h2 +-hn).
Kreis: Durchmesser d, Radius=r,

Umfang =p, /nna/t F.
p 2rJT= dJT d. 3,1415g,
F= r>2ir dfrr= o^usdf

o,564\/W7
d<* 2-V^T=• 1s128\/F.

Kreissekion : (ABC)
Radius -r, Bogen=h Zentriwinkeln
p= rfjr.n _ b.f360 2

' J-w
_ b
' r.Jf
r.jf.

18Q
n

180,

r=MFJ?6°* » jr.n
n- 36Q.F

h" 7>*JC •

***39ö-
Halbkreis: Bogen*b° UCr, Fläche- F-f^g •

180

*- Viertelkreis: * - b • ddp. F= 4
Kreisabschnitt:

Sehne *s, Höhe=h, F=fs/t.
genau

br-sCr-M.

s-zMtifiv-Ji); r~uS +-ÎL-
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TafelIV

Kreisring:
Aeusserer Radius - ,R,
innerer Radius » r,F-R2n-r*jr. -or(R+r).ÇR-r).
wenn d- radiale Breite desKreisrings

so ist F- 7T.(2r +dj.d;
Kreisringstück ('Konzentrisch)

Aeusserer Radius - R
innerer Radius «= r'}
Zentriwinkel=n} radiale Breitend,
F- (R-x-rnjfo,

(R+r)d-^^- =(R+r)d.n o.oos7)

Ellipse: Halbegrosse Àxe=a
Haibe k/eine Axe= b,

Fläche F a.b. at.

Elliptischen Ring:
Halbe Axen deräussern Ellipse*a, b,
Halbe Axen derinnern Ellipse*m.n,
Fläche: F= Htfab-mn).

T, Y „1 FX^
\/Y B X.
MC

le"

Parabelsegment ECF :
F* jS.h, " s-FF.

Parabelfläche CAC :
F= | CC'.AE.

Hyperbelsegment ABC:
Sehne •* a Höhe - b,
F(annähernd)

trxtm
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Tafel V
Würfe!:

Seite -Sj Inhalt-Ky Oberfläche-0
K= s3, O'es',s-pr-

Diagonale - D -^/3az » s\/J -
S. -f, 732OSO

LL f h
i-~

Parallelflach :
Hohe- h,A Länge -1. Breite - b

Inhalt ~K - t.b.h.
Oberfläche 0 - 2. (l.b+l.A+b.h)

Prisma :
Grundflache G} Höhe -h
Inhalt K » Gh
Oberfläche 0 Umfang der Grund'

fläche l/x-h+zG.

Schiefabgeschnittenes Prisma:
Flächeninhalt des senkrechten Quer -

Schnittes G,
Länge der Kanten h,h3h3: hn,
Inhalt K G. !' ' h 'hi ' hn

ri
Beimehr als 3 Kanten ist das Prisma regelmässig
oder hat dasselbe wenigstens Axensymetrie.

Pyramide:
Grundfläche G
K Gh. h

3 '

Höhe =h,
3K GOLK.
g '

Mantel M Umfang der Grundfläche U"Ai:
Oberfläche 0= M+G

Abgestumpfte Pyramide:
Parallele Endflächen« G,g, ihrAbstand=h,
ihre Umfange U} u, Mante!M tr^u • ht,

0+g+\/Gg); 0 M+G- + cj,

Obelisk, Wsll, (regelmässigaufgeschütteterHaufen)

K= ^h^Za+aJ b+(2a,+a) b,J.
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TafelVT

Cylinder (Wa/ze)
Radius-r, Ourchmesser-d> Höhe-h
Inhalt K= r'JT.h oder

t*=\K Ji =J£_
X7Ï ' rw

Mantel zrsr.h oder cljrh
Oberfläche=2rx.fr+h) oder dx.(£+h).

Schiefabqeschnittener Cylinder:
GrössteHöhe'Hj kleinste Höhe -h,
InhaltK=rfxR+A oderd'w.Mpi.
Mantel rJt(H+h)

Hohlcylinder (Rohr):
Innerer Radius -r,
äussererRadius- R, Länge-l,
Wandstärke - s - R-r,
Inhalt K= JC.l.fR2-r"), oder

X./.S (2lt-s)oder XlS (zp-rs).

Cylindenhuf:
Radius der Grundfläche - r,
Höhe des Hufes -hj Mantel- 2rh.
Inhalt: K=

Kec/el:
Radius der Grundfläche r.
Höhe - h Reite -s -VP**,
Mantel M jrr\/r'*h oder yr.r.s,
Oberfläche JTr'+ njr.s oder rx(rrs)

oder nr. (r+\lr*+hfy.
Inhalt K -3-rfn. h

Abgestumpfter Kegel:
Radien derparallelen Endflächen undr,
Ourchmesser-DunddHöhe'h^Re/te'S,

Inhalt K- -j-dthfR'+Rr+r'J
MantelM- JTs. (R+r).
Oberfläche 0 =JT[Rz+r2-f(R+r)s].
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Tafel VI!

Kugel:
Radius -r, Durchmesser' d,
Oberfläche 0= 4rfr=-!2,566r, oderd'JT.
Inhalt K -§-rfjr «, issir3, K= °r,

„ K= ntJT =o,5236.d3;
3

Radius r -g-1/5T7 n~K!:iK2 Vjr • y-9tr

Hohlkugel:
Aeusserer Radius=R, innererer,
AeussererDurchmesser=ß, innerer-d,
InhaltK= Kf(R3-r) iffß3-d)

Kugelsekton:
Radius der Kugel=r
Begrenzende Kalotte, Höhe=K Durchm.=c,
Oberfläche 0 "Kf"!dh+c)
Inhalt K=-^r'JT.h 2,09ns- r*h

Hoh/kuqe/sektor :
Aeusserer Radius - R innerer -rWanddicke R-r
Inhalt K= 2,

Kuqelseqment (Kugelkalotte):
Radius derKugel - r,
Radius der Grundfläche - a,
Höhe der Kalotte h
Oberfläche O 2Jfrh JTfa'+h)
Inhalt K rL Jffi f'saAh3) oder

uL-JThf (3r—ti)

Kugelzone :
Höhe der Zone =h, Radius derKugel - P

Radius der Endflächen - a undb,
HantelM- 2rirh, Oberfläche O--M-nSrrh'JI-
Inhalt K- jrTCh (Ua'+Db^+h ZJ.

S r-, a'edf)*
SA
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Tafel VIE

Cy/indrischer Ring :

E\
Had/us des kreisförmigen Querschnittes - r,
Durchmesser des Ringes=1), Radius- R,
Inhalt K 2]l'Rr! 2,467Dd*.
Oberfläche 0=4 JlzRr 3,87Dd.

Kübel:
Die unter sichparallelen Endflächen sind
Ellipsen mit den Halbachsen A,B undafi,
flöhe zwischen den Endflächen - h
Inhalt K -§JTh[z(AB+ab)+AI>eaÉj

Ellipsoid:
Bezeichnung der 3 Halbachsen -a.b.c,
Inhalt K ET. a. b.c - 4,iBsa.be.

Fass:
Spunddurchmesser =D, Bodendurchmesser d,
Höhe (resp. länge-h,
Inhalt K= l JCh (2D'+d),
K= isJrh.fzD'+Dd+id2),

Reguläre Polyeder:
Tetraeder : (4gleichseitige Dreiecksflächen)

längeder Kante =a, Oberfl. 0-a'y5- i/32a*
Inhalt K" - o,ii7Bsa3

Oktaeder .* (8gleichseitige Dreiechsrlache)
Kante-a, Obedl 0 2a*y3~=3,464to/ea'
Inhalt K -^yET 0,4714045a3

Dodekaeder: (12 regelmässige Fünfecke)

Kante-a, 0 3a'\zs+ io\5-20,645723a'
Inhalt K=-^'(i5+7y5) 7,663119a3.

Ikosaeder: (20gleichseitige Dreiecksflächeig

Kante-a 0 5a'V3 8,6602545a',
Inhalt K=äM'(3r\f5)-2,181693 «»,

139

à/M
/?//?/?.

-S

Fsà? ois? ^oeM?àîts? »

ààSWS/'cà àAS?-/), /?sow>5»^î,
/à/t /l' -
SSsâà ^ ^/ê/> -, s, s?/?«/.

S/? oáo ^Â/Af'â/ào 5ol/f/sà/?
M/05S0 m/t c/M //sÂso/?sM^/î o/?^s,A^

âs ^«5c/??oà F/?c//?sÄeo - /i â

/à/? /l' -

S«?/àooA à L //s/ààz? - s > è, t?,

/à/t ^ K.<? -

FoààcàsûN'-- «?.

/Ws^e?/? à^s»^,
/à/^ ^
vr--

^'s?^/s>'s /'o/^ec/s/'.
?6^A6(^6/'.'^^àà/à^s ^s,sâ5/7sc^so)

/s/?^ààà>-s, à/"/? /^!Z2o'

à/t /s° -- o,tt?sss^

à// -? ^ <;«?',

/?O^6^Ä6^/6/V ^^s/mSâS/AS /vo/so^s^)

/!Â/?à>-s, 0 - ,0^» ?s,s»/2?s'

/à/^ ^>-s^^7^Z)-7,S5Z?/SS-'.
A/sàe/ÂF^ 0/-s«o^âc/is«/

à/? ° 0 - Fs'ì^ -- s,sso-s^?s'.
/à» /l-^s'^>/s)-e,/«'0S5 s^.

IZS


	Geometrie

