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Geometrie Tafel 1

Formeln zur Inhaltsberechnung von Flachen u Körpern

Dreieck :
Grundlinie =q, Höhe =h, Fläche=F,
F= ff h g. 2F }l= 2F^r-' u h ' -g-'<" + 5iß + gj'= 190"= 2 rechte^

Gleichseitiges Dreieck:
Seiten a b c, $*= 6o°
F= ff\ :i 0,433a yj= /.73205.

* genauer 0.4330125. a 2

// - ViF-JF VV'-f2;
h=F[ÏS a .0,8G6025.

Gleichschenkliges Dreieck:
Grundlinie 71. gleicheSeiten h

u.—a

!<—&~

r--c

Ti&
a

T§ \(2b+a)(2b-a) =ä.\(b !§-)(b-ü.)

h VbTäT? J,=\(b^)(b-f);
Ungleichseitiges Dreieck:

Seiten a, b undc, s a + b + c
F= \s(sa)(s h) (s c)

Rechtwinkliges Dreieck:$a-90°
Hypotenuse a, Katheten=h,c,
/' 6.c. ;F !F+cx. ,7 ypTcl

h \u-c2, c \a2-tF.
Quadrat: Se/te-a, DiagonaleT),

F=a.a - a2, a - \F~-
I) - \ a' a3=\2iF=a\r2~= a 1.9142.

-a— 1
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TafetJL

Rechteck:
Seiten a undb, Diagonale 2),
F a b. a -F, Z> -jf
£=\äF7F; ^ *

Parallelogramm :
Grundlinie gr Höhe rechtwinklig

aufGrundlinie h
F'9h,g.^, h.f

Rhombus :
Gleiche Seiten=a, Diagonalen I)uD2
F az sin ceF= FyJh
71 2F 71 2F' Hz ' 2 Dt

Trapez :
Parallelseiten= Gundg, Höhe=h,
Diagonalen =_Dt und Ii,,,
F $c<-ffi-hyi-è= PrR.

Trapezoid :
Diagonale A C, rechtwinklig darauf

die Höhen ht undh 2

F=AF h+h e_.hyh2.
2 1 2 ' 2 1 2

Reguläre Vielecke (Polygone):

Seite S,
Radius des umschrie -
tenen Kreises=R
Radius d. etngeschrie -

tenen Kreises - 7*.

Polygon R r S F
Dreieck 0.577 S 0.289 S 1732R od.3.463r 0.433 S* od. 1. 299 R*

Quadrat 0.707 S 0.500 S 1.414 R,, 2.000r 1.000S2 „ 2.000 R2

Fünfeck 0.8518 0.688 S 1.176 R,, 1.453 r 1.72 IS2 „ 2.378 R2

Sechseck 1.000 S 0.866 8 1.000R,, l.l55r 2.598S2 „ 2.598R2

Siebeneck /. 152 S 1.038 S 0.868 R„ 0.963 r 3.634S2 „ 2.736R2

Achteck 1.307 S 1.208 S 0.765R„ 0.828r 4.828 S2 „ 2.828 R2

Neuneck 1.462 S 1.374 S 0.684R.. 0.728 r 6.182 S2 „ 2.892 R2

Zehneck 1. 618 S 1.540 S 0.618 R„ 0.649 r 7.694 S2 „ 2.939R2

Elfeck 1.775 8 /. 704 S 0.563R „ 0.587r 9.366S2 „ 2.973R2

Zwölfeck 1.932 S /. 866 0.5I8R,, 0.536 r /I./96S2 „ 3.000R2

enaction

181

,^'7

àà s ZZ/s^o/?s/s

/^^s/Zs/o^s/T?/??.'
6/>^/?sZ//7/L> --^ z/s/?s /'6ì7/'à>7Z//A'

s^.<6Zî//7<ZàS - /»,

^°S^.5"F. >--L
Z^o/nZ'c/s /

6/s/c/?s c5s/Zs/7 -s ZZ/SAV/lsàZ^K^

A - 71 -- 2^

Z^S/?6^ /
ZTs^s/Zs/^e/Zs/? - /Zà-Zì^
Z?/S^S/7S/s/7 à

z^ ^/è à

7^s/?s^o/c/.
^>/s^<?/?s/s ^4 <7, />sâàZZN s's/Ä^/

cZ/ê- Zês/? Z^, ^//?^Z ^ z^.2 5 -, 2^2
>?sc/^//s>s l^s/so/i-s 5Z^M?s),

>zê>/s? -
-Zsààâá7? -
àm«/? 7>s/à-7î
-?Sâ1 -/ -

^S/?s/? à/â -1'

/? F

0.577 S 0.2S9 s /.7S2/?oc/.S.46S^ 0.4SSS-0-/./.299/?-
<Zuaàa/ 0.707 S 0.600 s /.4/4/?„ 2.000^ /.000S- 2.000/?-

/Äz?/ec/: 0.S5/6 0.6SS s /./76/?„ /.46S^ /.72/S- 2.S7S/?-

5eàec°/? /.000 S 0.S66 S /.000/?„ /./66^ 2.69SS- 2.69S/?-

F/eZ>e/?à /./S? S /. oss S 0.S6S/?,, 0.96S^ S.6S4S- 2.7S6/?-

v4càc6 /.S0 7 6 /. 206 S 0.766/?,. 0.S2S< 4.S2SS' „ 2.S2S/?-

/.462S /.S74 S 0.6S4/?.. 0.72S^ 6./S? S' „ 2.S92/?-

/. 6/S S /.640 S 0.6/S/?,, 0.649^ 7.694 S- „ 2.9S9^-

/.77S S /. 704 S 0.66S/?,. 0.SS7^ 9.S66S- 2.97S/?-

/.9S2 S /. S66 S 0.6/S/?,, 0.6S6^ //./96S- S.000/?-
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Tafel M

Unregelmässige Vielecke od. Flächen :
Die Fläche kann berechnet werden durch
Zerlegung des Vielecks in Dreiecke mittels Diagonalen

u Summierung derermitte/ten Dreiecksflachen

.oderauch durch Einteilung in Trapeze
u Dreiecke vermittels einerpassendgewählten
Abszisse und rechtwinkligaufdiese errichteten
Koordinaten der Eckpunkte, Summierung des
ermittelten Jnhatts dieser Trapeze u. Dreiecke.
Durch Zerlegung inparallele Streifen von
gleicher Breite x undmitti Höhen h,h,....h„.

F= x(hfh2 thj.
Kreis: Durchmessen - d, Radius

Umfang p, /nha/t F.
p 2rJT= dJT d. 3,14159,
F=> r>zJT= o, 785. dz.

r O,564\/F~
d= 2.\ÇUU E,i2syF\

Kreissektor : (ABGA)
Radius =r, Bogen - b Zentriwinkeln
/.' i'ijr. ri _

b.r>
2

b
w

j, _ i __ b
z" JE rJT

b

360
36O

JE n
_ 360. F

7" JE

160
El '

ISO;

2fHT. -IL I'HT ZL
360 JOO J

Halbkreis: Bogen - b - 'JCr. Fläche- F=^p '

Viertelkreis: » - b - Mr. F= 2LzZ.
x o '

Kreisabschnitt:
dehne--s, Höhe =h. F -§sh

r 'JT n -t „z br-sfr-h)
360 ZJy~ O _ 2genau

S 2\h fsr-li). Z\2l
e.rbchßs
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Tafe/N

Kreisring:
Aeusserer Radius R
innerer Radius r,F R*7i- r2JT dt(R/r). (R-r).
/nenn d radiaie Breite desKreisrings

so ist F= 7T.(2r + d). d.
Kreisrinqstück (Konzentrisch)

Aeusserer Radius R,
inneren Radius fZentriwinkel radiale Breite=d,
r. w.,

(R+r)d(jkL =(Jt/r)dn o.oos7.

Ellipse : Halbegrosse Achse a,
Halbe k/eine Achse b,

Fläche F a Ab. ut.

Elliptischer Ring:
Ha/be Achsen deräussern E//ipse"a\ b,

Halbe Achsen derInnern Ellipse* mn,
Fläche: F dKfab-mn).

F.

EFK
/T' An

B X

- m. £!

tJl/ST
MA fl X

//iT// 1 ^/ >'<

1

cL

\

Parabelsegment ECFE:
F=ks.h, s "FF.

Parabe/f/äche CACC:
F= § CC' AB,

Hyperbelsegment ABCA:
Sehne a Höhe b,
F(annäherndJ ß ab

E Pochon
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Tafel V
Würfe!:

Seite-S, Inhalt-Kj Oberfläche - 0
K sf O= 6S2;

S'tf7T~
Diagonale * D - s\/3 »

S. 732050

Parallelepipedon :
Länge - 1, Breite -b Höhe-h.
Inhalt -K -l.b.h.
Oberfläche <7 2. (l.b+l.h.+b.h)

Prisma :
Grundfläche G, Höhe ~/i.
Inhalt I(= G.h
Oberfläche O Umfang der Grund*

fläche (J*-h+2 G.

Schiefabgeschnittenes Prisma:
Flächeninhalt des senkrechten Quer

Schnittes - (•
Länge der Kanten />,fi2h3 hn
Inhalt A G. I>,rhtrh3 + J>„

Jl
Bei mehr als 3Kanten ist das Pnsma regelmassig
oder hat dasselbe wenigstens Axensymetrie.

Pyramide:
Grundfläche -- G
/f» fflh_ h

Höhe =h
3 H C. 3K

Mantel M Umfang der Grundfläche
Oberfläche 0 VV+ <? •

Abgestumpfte Pyramide:
Parallele Endflächen- ihrAbstand - A,
/AreUmfange U,u, Mante!M A(.
K=M(G+gr\fGg). O'M+U+g,

Obelisk, Wall, (regelmässig aufgeschütteterHaufen)

K--£à[(2ara,)b+(2a,+a)bJ.
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Tafel W
Cylinder (Wa/ze)

Radius-r, Durchmesser=d, Höhe*h
Inhalt K= rJTh oder diu h
r*\ŒÇ. '

WR ' r*x
Mante! zrTfi oder djrh
Oberfläche * 2rx.fr+h) oder djcfdih)

Schierabgeschnittener Cylinder:
CrössteHöhe =H> kleinste Höhe *h,
InhaltK=r'xJLMk oder d'srJ!rh
Mantel rJT(H+h)

Hohlcylinder (Rohr):
tnnprer Radius -r,

AeussererRadius-R, Länge - l,
Wandstärke - s • R-r,
Inhalt K X.l.(R'—r'J, oder

K Xls (zR - s) oder xls (zr+sj

Cyiinderhuf:
Radius der Grundfläche * r,
Höhe des Hufes -h, Mantel- zrh
Inhalt: K § r.' h.

Kegel:
Radius der Grundfläche r.
Höhe * h Sette-s - \/r2+ h1,
Mantel M jrryv+H oder jr.r.s,
Oberfläche dT.r'+ rJTS oder rJT(r*s)

oder Tir. (r r\r2r li~)
Inhalt K \rzn h

T= "1/3 K h= 3K
'TT h ' r'JT

Abgestumpfter Kegel:
Radien derparallelen Endflächen *Rundr,
Durchmesser*J)undd, Höhe-Ii, Seite *s,

Inhalt K-Hfjrh (R'+Rrrr*)
Mantel M JTs. (R+r).
Oberfläche 0=Jr.[Rz+r*+(f(i-i),s].
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Tafel VU

Kugel:
Radius *r, ûurchmesser=d,
Oberflache 0= 4.rdT' 12,seßr, oderdzJT.
Inhalt K' |rfjr n,morJ, K= °r,

» K~ d'JT o,s23ß.c/3;
3

Radius r - irW> -mf-
Hohlkuqel:

Aeusserer Radius R, innerer=.?,
Aeusserer Durchmesser=D, innerer' d,
Inhalt K= !f(RLr3) f{ß3-d).

Kuqe/sektor:
Radius-der Kugel=r
Begrenzende Kalotte, Höhe Durchm.=c,
Oberfläche 0 bh + c)
Inhalt K= otr'JTh 2,0946 rth

Hohlkuqelsektor :
Aeusserer Radius - Jt innerer=r
Wanddicke R-r - s, r= a'e4Jtz
Inhalt K- 2,094)/S/l

_
Kuqelseqment (Kugelkalotte):

f) Radius derKugel r,
Radius der Grundfläche - a,

v.' Höhe der Kalotte h
V /' Oberfläche O 2JTrh JTfa'+h')

Inhalt K ~dTh f3a'+h2J oder

j«-a T"^"'hi(3r~fl)

fjJÊlÎÈk-^ KUUelZOne
^ Höhe der Zone =h, Radius der Kugel -r

I 'v* / Radius der Endflächen' a undb,
I HantelM-2rJfh, Oberfläche 0'M+a'ir+b2JT;

Inhalt K-fJTh (:taz+3b%+h 'J.
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Tafel M
Cy/indnischer Ring :

Radius des kreisförmigen Querschnittes r,
Durchmesser des Ringes=J), Radius =R,
Inhalt K 2JT'Rp2 2,467Dd*
Oberfläche 0 - 4 JI2Rr 9,67Dd.

Kübel :

Die unter sich parallelen Endflächen sind
Ellipsen rrnt den HalbachsenA,B unda,b,
Hohe zwischen den Endflächen h
Inhalt K i-JTh[z(Ali rHb) +Ab +aB],

Ellipsoid:
Bezeichnung der3 Halbachsen a b ,c,
Inhalt K= A-JTa b c 4, tasa.bc.

Fass:
Spunddurchmesser =D, Bodendurchmesser=d.
Höhe (resp. Lbnge)-h,
Inhalt K- jïTCh.(2D'+d),
K= iiJEh. (21) •- +I)d+dd%

Reguläre Polyeder:
Tetraeder f4gleichseitige Oreiecksf/ächen)

länge der Kante =a, Oberft 0= a'y5* t/32a'
Inhalt K= ~ a'\2 o,H7asa3

Oktaeder .* 8gleichseitige Dreiecksflächen)

Kante-a, Oherfl 0= J/,en/ores'
Inhalt K 0^4714045 a3.

Dodekaeder (12 regelmässige Fünfecke)

Kante-a, 0-3a'\zs+ io~Vs-20,6457?sa'
Inhalt K=-ä'fis+7ys) 7,663119 a3.

Ikosaeder: (20 gleichseitige Dreiecksflächen)

Kante-a, 0 5a'V3 8,6602545a*.
Inhalt K=Aa3(3+\l5)-2,181695 a3
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