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Geometrie Tafel i
Formeln zun Inhaltsberechnung von Flächen u. Körpern

Dreieck.

Y 9

Grundlinie =«r, Höhe*h, Fläche*F,
F= ff-h g^2F_. h= 2F.
4 * + 180 "= 2 rechte £

Gleichseitiges Dreieck:
Seiten*a*b=c, */= Got
F=M?yf3 =0,433az; yj= 1,73205.

genauer 0,0330/25. a 2

h=vä*z5T =v^=F7
h=M.\i} a. o,seoo25.

Gleichschenkliges Dreieck:
Grundlinie=a, gleicheSeiten h

F,a\(27>+a)ßb-a) *§\(b*§.)(b-§)

h-y^W, h-\(b+i).(b-i),
Ungleichseitiges Dreieck:

Seiten a,bundc,s= a+b + c
F= \s(s-a).(s-b).(s-c).

y Rechtwinkliges Dreieck:4a*not
b Hypotenuse a, Katheten *b,c,
i F- b c. a*=b*+e* a=\b'+e*

2 b Wüp~, c-yä^-b1.
Quadrat: Seite *a, Diagonale*!),

F=a.a a2, a YF~-
J) \a*+a* =yüH*a\/2~= a /.Ol42.
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TafelI
t Rechteck:
h Seiten a uncfbj Diagonale =D,l F-a.b, a~£,

D=\&Tbs.
Parallelogramm :

Grundlinie q, Höhe rechtwinklig
aufGrundlinie h,

h-f
Rhombus:

Gleiche Seiten=a, DiagonalenJ)uJ)2
F=azs/ncC; F=

Trapez. :

Parallelseiten Gundg, Höhe=h,
Diagonalen =1), undJJ2,
F= h ifcC-ffi-t-y-hè SfR.

Trapezoid:
Diagonale ACj rechtwinklig darauf

die Höhenh, undhz
h+h2.

Reguläre Vielecke (Polygone):

Seite S,
Radius desumschriebenen

Kreises=R
Radius d.eingeschriebenen

Kreises -1*.

Polygon R r S F
Dreieck 0.5778 0.289 S 1.782Rod. 3.463 r 0.439 8* od. 1.299 R*

Quadrat 0.7078 0.500 8 1.4/4 R„ 2.000r 1.0008» „ 2.000 R*

Fünfeck 0.8518 0.688 8 1.176 R,. 1.453r 1.7218' „ 2.378R*
Sechseck 1.000 8 0.866 S 1.000R„ /.I55r 2.6988* „ 2.598R*
Siebeneck 1152 8 1. 098 8 0.868R„ 0.963 r 8.6348» „ 2.736R*

Achteck 1.8078 1.208 8 0.765R„ 0.828r 4.8288' „ 2.828FP

Neuneck 1.4628 1.374 6 0.684R„ 0.728r 6.1828» „ 2.892 R1

Zehneck 1. 618 8 1.540 8 0.818 R„ 0.649 r 7.6948 » „ .2.939 R1

Elfeck 1.775 8 1. 704 8 0.668R „ 0.587r 9.88684 „ 2.973 R*

Zwölfeck 1.9328 1. 866 8 0.518 R„ 0.536 r 11.1968# „ 8.000 FP
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Tafel M

Unregelmässige Vielecke od. Flächen :
Die Fläche kann berechnet werden durch
Zerlegung des Vielecks in Dreiecke mittels Diagonalen

u. Summierung dererm/tte/ten Dreiecks-
flächen, oderauch durch Einteilung in Trapeze
u.Dreiecke vermittels einerpassendgewählten
Abszisse und rechtwinkligaufdieseerrichteten
Koordinaten der Eckpunkte, Summierung des
ermittelten Jnhaftsdieser Trapeze u. Dreiecke.
Durch Zerlegung inparallele Streifen von
gleicher Breitex undmittl Höhen h,h3....h„.

F= x(h+h, +hn).
Kreis: Durchmesser - d, Radius =r,

Umfang -p, Inhalt F.
p 2nJT= dUT d. 3,14159,
F t>2tt= dfrr= o,78üdz.
r* l^pT= 0,564\/FT
d= 2.\/dir =• 1,128\/F.

Kreissektor : (ABGA)
Radius =r, Bogen=b Zentriwinkel'=n

b.rr?JT.n _
36o

36Q
m n

„ - 36Q.F
7"3t
2ryr£ö

2
b

W
A
rJT
r.TT-

181)
n

180;

n
J80

Halbkreis: Bogen'b= 9Tr, Fläche- F-^t
Viertelkreis : s -- b -- 4P?.- F=2^Z.
Kreisabschnitt:

Jehne-s, Höhe=h, F=-§S-fl.
genau

S 2~\fh(2i>-h)[ r=u£.+-h-.
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TafelIV

Kreisrinq:
Aeusseren Radius R,
Inneren Radius 1*,
F RzJr- r23T. =<jr(R+r).(R-z>).
roenn d= radia/e Breite desKreisrings

so ist F- 9T.(sr + d).
Kreisrinqstück (Konzentrisch]

Aeusseren Radius R,
inneren Radius r*,
Zentriwinkel nJ radiale Breitend,
F - .(Jt-rj m

(R+r]dßjAß =(R+r)d.no.oo87.

Ellipse : Halbegrosse Achse-a,
Haibè kleine Achse* b,

Fläche F a.b. st.

Elliptischer Ring:
HalbeAchsen deräussern Ellipse*a\ b,

Halbe Achsen derinnern Ellipse*m,n,
Fläche: F stfab-mn).

Parabelseçiment ECFE:
F* jS.h. s* FF.

Parabelfläche CAC1C:
F= § CC'. AB;

Hyperbe/seqment ABCA:
Sehne a Höhe «= i,F(annähernd] ß A. b
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Tafel V
Würfel:

Seite =Sj Inhalt-K-, Oberfläche - 0
K= s*. 0= ffs2,

S=fK~
Diagonale 7? =-|/J5z « syj

S.4j7320S0.

Parai/eiepipedon :
i Länge-1, Breite-b, Höhe-h.

Inhalt =K =l.b.h.
Oberfläche 0=Z.(lb+Lh+b.h)

Prisma :
Grundfläche-G, Höhe-h.
Inhalt /r= é?./z.
Oberfläche 0= Umfang der Grund-

fläche U^h+zd.
Schiefäbgeschnittenes Prisma:

Flächeninhalt dessenkrechten Quer
Schnittes

Länge derKanten h,hzh3 f^n >

Inhalt K= (i. h,tht+h3+ hn
31

Beimehr als 3Kanten ist das Prisma regelmässig
oder hat dasselbe wenigstens Axensymetrie.

Pyramide:
Grundfläche G,
K= OklL: h -

=h,
G= 3fC

Höhe

äJL.
G '

Mantel M Umfang der Grundfläche U*h>.
Oberfläche 0= M+G

Abgestumpfte Pyramide:
Parallele Endflächen- f'9 ihrAbstand' h,
ihre Umfange U, u, Mante! M 1Ttu ht,
£C=M(G+g+yGg); O-M+G+g,

Obelisk, Wall, (regelmässig aufgeschütteterHaufen)

îh[(Za+ai) b+(za, +a) b,],
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Tafe/Vt
Cylinder (Wa/ze)

Radius=r, Durchmesser*d, Höhe'h
Inhalt K= rfJT.h oder 4'ji.h
r=VTT. Ji-JT-%5T ' /«F

Mantel 2rjr.I1 oder. dsrft.
Oberfläche =• zrz.(r+h) oder dK(d+h)

Schiefabgeschnittener Cylinder:
GrässteHöhe =Hj kleinste Höhe =h,
Inhalt K nzTH+h ndnrd^trHth
Mantel=rdt(H+h)

Hohlcylinder (Röhn):
Innerer Radius =r,

AeussererRadius~ R, Länge • I,
Wandstärke s - R-r,
Inhalt K= dC.l.(R.!!—r!!J, oder

K= jr.ls (2It - s) Oder Jtl.s(2r*s).

Cy/inderhuf:
Radius der Grundfläche r,
Höhe des Hufes =h, Mantel=2r.h.
Inhalt: K -§-rih.

/Ceciel:
Radius der Grundfläche rHöhe h ôeite=s Vr2+hz,
Mante! M= jrry/r'+R oder jr.r.s,
Oberfläche JT.r'+ rJT.s oder rirfr+s)

oder 11r. (r+\ri+ h1).
Inhalt K -j-rfir h

T 1/H£. fi= 3K"y.A ' r'JT
Abgestumpfter Kegel:

Radienderparallelen Endflächen =/t undr,
Durchmesser'!)undd, Höhe=h, Seite =s,

Inhalt K= Mh (R'+Rr+r'J
Mantel M JTs. (R+r).
Oberfläche 0 =Jr.[R2tr2+(Rtr)s].
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Tafel VII

Kugel:
Radius-r, Durchmesser-d
Oberfläche 0=irttr-iäS66r*:i oderd2JT.
Inhalt K- -^rfjr n, tsar3, A'= °rl

» K= dyr - 0,S236.d3. 3

Radius rltylf.
Hohlkugel:

Aeusserer Radius=R, innerer=p,
Aeusserer Durchmesser =J), innerer- d,
InhaltK= T*f(jtLr) lfD3-d).

Kugelsekton:
Radius-derKugel=r
Begrenzende Kalotte, Höhe=h, Ourchm.^c,
Oberfläche 0 «A+c)
Inhalt K=-^r'JTh a.oaoirfh.

Hohlkugelsektor:
Aeusserer Radius -Jt innerer-r
Wanddiche =dt-r s, a'1-4ft*
Inhalt K- 2j oan^-fß3-r).

SA

Kugelsegment (Kugelkalotte):
Radius derKugel - r,
Radius der ôrundflache - a,
Höhe der Kalotte 7i,
Oberfläche O ZJTrh KTfa^+h)
Inhalt K d-JTh (3a*+hl) oder

-j-jrfi*(3r-/i).
Kugelzone :

Höhe derZone-h> Radius derKugel- p
Radius derEndflächen a undb}

MantelM ZrJTh, Oberfläche O-M+Kir-t-b'X.
Inhalt IC-jeJTh (3a2+3b2-+h -).

Uatä-



Tafe! m

-A-*

li^c-

Cy/indnischer Ring :
Radius des kreisförmigen Querschnittes r,
Durchmesser des Ringes=D, Radius-R,
Inhalt K= 2JT'Rr* 2,467Dd2.
Oberfläche 0 - 43lzRr 9,87Dd.

Kübel:
Die unter sich parallelen Endflächen sind
Ellipsen mit den HalbachsenA,B unda,b,
Höhe zwischen den Endflächen h.
Inhalt K ^-Jlh[z(AB -rab)+Ab+aBj.

Ellipsoid:
Bezeichnung der3Halbachsen a.b.c,
Inhalt K= A-JTa b c 6,18sabc.

Fass:
Spunddurchmesser-D, Bodendurchmesser-d,
Höhe (resp. Längej-h,
Inhalt K= & TCh.(2D*+d),
K= -hJrh.(zD*+Dd+%d%

Reguläre Polyeder:
Tetraeder : (4gleichseitige Dreiecksflächen)

Länge der Kante-a, Oberfl. O a'fEÏ- 1732a1

Inhalt K= » o,n7asaa

Oktaeder :( Sgleichseitige Dneiecksftächen)

Kante-a, Oberfl 0=2a*]/5~sinned
Inhalt K =jfyz~ 0,4714047a3

Dodekaeder'. (>2 regelmässige Fünfecke)

Kante-a, 0=3a*\/z5+ io\s - 20, stspaa*
Inhalt K=-£'(i5+7ys) 7,663119 a3.

Ikosaeder: (20gleichseitige Dreiecksflächen)

Kante-a, 0 Sa'W =a,6sos545a2.
Inhalt K-Aa3(3+y5)-2,181695 a3.
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