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Geometrie
Formeln zur Inhaltsberechnung von Flächen u Körpern

Dreieck :

j< g-

Grundlinie Oj Höhe =h, Fläche=F,
F-JI*. g.zf; h-2^F.
<* + <ij)-tgg>= 180 °= 2 rechte <f.

Gleichseitiges Dreieck:
Seiten a =b c, ya= 60°
F= FL2\FF o, 433a J<T= 1,-3205.

genauer 0,4330/25. a z

h =\a2JF-IT =V^
7^f\FT a n, 8G6025.
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Gleichschenkliges Dreieck:
Grundlinie 3 gleicheSeiten 7t

F'^\(2bra)f2b-a)=f\(bi§).((t-§)
h \GF7f, hA'fHfHHG;

Ungleichseitiges Dreieck:
Seiten a, b undc, s= a+b + c

F= ~\s(s-a)(isb) (s cf.

r Rechtwinkliges Dreieck:4a.90°,
b Hypotenuse a, Katheten=7t, c,

./' b.c. ;F /Fc\ a \W77F
2 b yFFF c=\ä^bß.

Quadrat: Seite-a, Diagonale F),
h F=aa-a2, a-\F~.

\ D- \iFüF=\FF=a~\iF a 1,0102.
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Rechteck:
Seiten a unc/bDiagonale =JD,

F a b; a=-£,
D=\a*Tb*;

6

Parallelogramm :
Grundlinie g, Höhe rechtwinklig

aufGrundlinie h,
F=g.h;ff-F; h,F..

Rhombus :
Gleiche Seiten - a, DiagonalenJ)uD,
F= a2 sinceF= JJ'0
D 2F D 2F' J»2 ' 2 D, '

Trapez.
Parallelseiten= G undg, Höhe=h,
Diagonalen SD, undß2
F= ^2 y h fcd-ßgrS- 4R.

Trapezoid :
Diagonale A C> rechtwinklig darauf

die Höhen Ii, und h 2

F^AÇ h+h. eL.h, + h2.
2 12t 2

iß Reguläre Vielecke (Polygone):

Seite s,
Radius des umschrie -
benen Kreises - R
Radius d.eingeschrie -
benen Kreises <= :f.

Polygon R r S F
Dreieck 0.577S 0.289 S IJ32Rod.3.463r 0.433 S* od. t. 299 R*

Quadrat 0.707S 0.500 S 1.414 R „ 2.000 r 1.000 S' „ 2.000 R*

Fünfeck 0.85 IS 0.688 S I./76R.. 1.453 r 1.72 IS* 2.378 R*

Sechseck I.000 S 0.866 S 1.000 R1.155 r 2.598 S* „ 2.598R*
Siebeneck I.I52S 1.038 S 0.868R „ 0.963 r 3.634 S* „ 2.736R*

Achteck I.307S 1208 0.765R„ 0.828r 4.828 S* 2.828R*
Neuneck I.462S 1.374 S 0.684R„ 0.728 r 6.182S* „ 2.892R*

Zehneck i 6I8 S 1.540 S 0.618 R„ 0.649 r 7.694 S* „ 2.939 R*

Elfeck I.775 S 1. 704 0.563 R „ 0.587r 9.366S* „ 2.973 Rf

Zwölfeck I.932S 1.866 0.518 R „ 0.536 r 11.196 S* „ 3.000R*
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Tafel Hl

Unregelmässige Vielecke od. Flächen :

Die Flächekann berechnet werden durch
Zerlegung des Vie/ecks in Dreiecke mittels Diagonalen

u. Summierung derermittelten Dreiecks-
flächen, oderauch durch Fintei/ung in Trapeze
u.Dreiecke vermittels einerpassendgewählten
Abszisse und rechtwinkligaufdieseerrichteten
Koordinaten der Eckpunkte, Summierung des
ermittelten Matts dieser Trapeze u. Dreiecke.
Durch Zerlegung inparallele Streifen von
gleicher Breitex undmittl Höhen h:h2....hn.

F x (h+h2 +hn).
Kreis: Durchmesser d, Rac/ius =r,

Umfang p, /nha/t F.
p 2njr= dur d. 3,141.59,
F jFJT=dpL= O, 785 dz.

d 2-XÇfr 1j128~\/F.

Kreissektor (A BGA)
Radius =r, Bogen b Zentriwinkel•n

r?jc. n _ b.r
360

-V5 360

n
jr n

360. F
7* 2 Jt

2

_ b
~ W

b_

rjr

180
n '

SL. 180,

h'2r7rsh r.TT. 71
18° ' „ s

\ Halbkreis: Bogen - b » OTr. Fläche - F=
Viertelkreis: • b • 7fr: F=FF.
Kreisabschnitt:

Sehne -- s, Höhe =A, F=fSdl
genau F,
S 2\h fzr-ti) j
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Tafel JV

Kreisring:
Aeusserer radius R
innerer Radius r,F R2JT- r2JT. dr(R-rr).(R-r).
roenn d= radiale Breite desKreisrings

so ist F JT.(sr-hdj.d,
Kreisringstück (.'Konzentrisch)

Aeusserer Radius R,
inneren Radius i*,
Zentriwinkel radia/e ßre/te'd,
F * (R'-FJ.

(R+r)dj~ =(Jt+rJd.n.o.oos7.

Ellipse : Halbegrosse Achse * a,
Ha/bè kleine Achse - b,

Fläche F a.b. trC.

Elliptischer Ring:
HalbeAchsen deräussern Ellipse^a, b,

Ha/be Achsen dermnern Ellipse* m,n,,
Fläche: F dhfab-mn)

Parabelsegment ECFE:
F*ks.h, s-FF.

Parabelfläche CACC:
F= | CC' AB,

Hyperbe/segment ABCA:
Sehne Ei //<?A? £,
F(annäherndJ ß S.b



— s —
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Tafel V
Würfe! :

Seite-S, Inhalt'K, Oberfläche '0
K- SJ, O* 6S*,

s=jffT~
Diagonale D •\/JsI - S\<J

*S. 1j73Z050

ParaHe/epipedon:
Länge - lj Breite - b, Höhe- h
Inhalt -K l.b.h.
Oberfläche 0 2.(i.b+Ltn-b,h)

Prisma :
Grundfläche G, Höhe-b,
Inhalt - Ä"= G.h
Oberfläche 0= Umfang der Grund'

flache Ifxhi-zG.
Schiefstbqeschnittenes Prisma:

Flächeninhalt des senkrechten Quer"
Schnittes G-,

Länge derKanten h,hzh3 hn
Inhalt K=- fr hi + he+h3 + hn

TL

Beimehrals 3Kanten ist das Prisma regelmässig
oder hat dasselbe wenigstens Axensymotrie.

Pyramide:
Grundfläche => G, Hohe =h
K' HJL h 3K G'J ' G ' ~~K~'

Mantel M Umfang der Grundfläche Uxh,.
Oberfläche 0 1*1+ G

Abgestumpfte Pyramide:
Parallele Endflächen G,g, ihrAbstand h,
ihre Umfange U. u. Mante! M IEJJt. ht,
1*'~(G+g+\Gg). O- M+fftg

Obelisk, Wall, (regelmässig aufgeschütteterSaufen)

K- dJi^2a*a,) b+ (2a, +a) b,J.



Tafel VI
Cy/tnder Wa/ze)

Radius=r, Ourchmesser=d, Höhe=h
Inhalt K r JTh oder â'jt.h

i. '
WK ' r'-JT

Mante/ 2r7r.h oder durh
Oberfläche 2rT.(r+h) oder dJTfd+ hj

Schiefabqeschmttener Cylinder:
Grossie Hohe //, kleinste Höhe =h,
Inhalf K - n'T // / h oder
Mantel rjrf/frh)

Hohlcylinder (Röhn):
Innerer Radius ~r,

Aeussererfiadws~ R, Länge • l,
Wandstärke s - H- r,
Inhalt K= Xl.(R"—r'J, oder

K- Xl.S (Zß - Sj oder JTl.s(zrrSj

Cylinderhuf:
Radius derörundfläche r,
Höhe des Hufes - h, Mantel - 2rh
Inhalt: K - jj h

Kegel :

Radius der Grundfläche /.
Höhe h Reite=s \/r'e td
Mantel M= jrr\'r'm H oder JT.r.s :
Oberfläche 7T.r*+ rJts oder rJrfr*s)

oder II r. (r t V'2-'- h2

Inhalt K j-r2ir. h
r -v/3 K }l IH

'nth ' r'T
Abgestumpfter Kegel :

Radien derparallelen Endflächen =/t und i-,
Durchmesser-Hundd, Höhe=h, Seite-s,

Inhalt K= -ipjrh (Rz+Rr*r)
Mantel M t/Ts. (R+r).
Oberflache 0 jrfR 'ri-2u/Itn)sJ.

£Mixtion



TafelVit

Kugel:
Radius-r, Durchmesser-d,
Oberfläche 0= /<j>zjr=i2,566jl'> oderdUr.
Inhalt K= R r'jr />, /89r3, K- «z*,

•> K " ädf - 0,523e.d3. 3

Radius r - i-Xf-Of. rdX'/ljfs \jt ' \^jr
Hohlkuqel:

Aeusserer Radius=R, innerer=r,
Aeusserer Durchmessen =_Z), innerer- d,
InhaltK=

Kugelsektor:
Radius-der Kugel r
Begrenzende Kalotte, Höhe=h, OurchmrC,
Oberfläche 0 K/'fäh + c)
Inhalt K= -R-r'JTh 2, ostn r'h

Hohlkugelsektor :
äeusserer Radius - R innererer
Wandd/cke <R-r - s, r= s/'r4As
Inhalt K= kjOanA(ff3-dj.

Kuqelseqment (Kugelkalotte):
Radius derKugel r,
Radius der örundflâche - a,
Höhe der Kalotte h
Oberfläche -O ZJTrh dTfa^+h2)
Inhalt K ^ H-dTh (.'itK+h'J oder

• -j-jTh3 (3r—fl).

Kugelzone.
Höhe derZone =h j fiadius derKugel -r

Radius der Endflächen a undb,
HantelM ZrJfh, Oberfläche 0=M+a3JT+b2JT.

Inhalt K= -IJCh (3a2+3b2+h 2J.
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Tafe! m
Cyhndrischer Ring :

Radius des kreisförmigen Querschnittes=r,
Durchmesser des fhnges=D, Had/us - R
Inhalt K iidr'lir' 2,467Dd2
Oberfläche 0=4 Jl2Rr 9,87Dd.

Kübel:
Die unter sich parallelen Endflächen sind
Ellipsen mit den HalbachsenA,B unda,b,
Höhe zwischen den Endflächen h
Inhalt K ^-Jfhj^Z (AB *ahj eAb +fiR].

Ellipsoid:
Bezeichnung der 3 Halbachsen a.b,c,
Inhalt K A dl' a b e 6, iasa.be.

Fass;
fpunddurchmesser-D, Bodendurchmesser - d,
Höhe (resp.Länge)=h,
Inhalt K= Tth.fölf+d),
K= -hJrh.ßJRrDd+Q/P),

Reguläre Polyeder:
Tetraeder l (4gleichseitige DreiecksflächenJ

längeder Kante =a, Oberfl 0sa*y3 i/32a*
Inhalt K -f a'S'z o,ii7B5a3

OKtaeder *
8gleichseitige Dreiecksflächen)

Kante=a, Oberfl 0 2a'\3~=s,464Joi6at
Inhalt K 'y2~ o/t7iM4sa3

Dodekaeder: T12 regelmässige FünfeckeJ

Kante=a, 0=3a*\25+ io\s - 20,etsrsa'
Inhalt K-f'fisrzys) t,6B3H9 a3.

Ikosaeder: (20 gleichseitige Dreiecksflächen)

Kante'S, 0 Ja'VS" 8,6602545a'.
Inhalt K'£a (3+V5)= 2,181695 a3.
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