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Geometrie Tare/1

Formeln zur Inhaltsberechnung von Flächen u. Körpern

g-~-

K-—a—*j

p—b

fi

Dreieck :
Grundlinie q, Höhe-h, F/äche=F,
F= ff;h h= 2FU -JJ-r -gr-,

<<*.+gßi-gg> 180"= 2 rechte ^
Gleichseitiges Dreieck:

Seiten a=b c, fß-iß- 6ol
F= äi'yj 0,433az; YS--1,73205.

genauer O,0330125. a 2

fi°-\a*-öäl ya*-£-2;
h=ß.yj a .O, 8S6025.

Gleichschenkliges Dreieck:
Grundlinie cl, g/eicheSeiten Ti

F'%\(2t>+a)f2b-a) =§V(bif)/b-f)
h V*W> h=X(b+i)(t>-f)i

Ungleichseitiges Dreieck:
Seiten a,b undc, s a + b + ç
F= \s(s-a).(s-b).(s-c)

r Rechtwinkliges Dreieck:ta-90°
6 Hypotenuse a, Katheten=1», c,l F'JiC; a*=bx+c2. a-Yb2+c2,

b Ya-c2, c=\a2-b2.
Quadrat: Seite-a, Diagonale =D,

F= a.a - a2, a~YF~-
ÖD \a2+as =\GîF=a\/20 a 1,0102.

cl h

152



sir

TafelI
Rechteck:

Seiten a undb„ Diagonale ÖD,
F'a.b. a -£, b.ff,
D=y^TtP;

b

Parallelogramm :
Grundlinie gr Höhe rechtwinklig

aufGrundlinie h
F= g.h. ; h -f-

Rhombus :
Gleiche Seiten=a, DiagonalenBuJ),
F=az sincc ; F~
T) ?F T) „ 2F' J>2 ' 2 J)i

Trapez :
Panallelseiten= Gundg, Höhe=h,
Diagonalen B, undJDS,

F ft, $cCi-fig-t-6 - 4-R.

Trapezoid :
Diagonale A p rechtwinklig darauf

die Höhen ft, undh 2

F=AF h+h eL.ft,+h,.
2 12, 2 1 2

(s Reguläre Vielecke (Polygone):

s
cffitö? - #ST,

Radius des umsei)rie -
benen Kreises=R
8adius d.eingeschrie-
benen Kreises ~ X*.

Polygon R r S F
Dreieck 0.577S 0.289 8 1.732Rod. 3.463 r 0.483 8 od. 1. 299 R*

Quadrat 0.707S 0.500 S 1.414 R „ 2.000r 1.0008• „ 2.000 R*

Fünfeck 0.85/8 0.688 S I./76R.. 1.453 r 1.7218• „ 2.978 R»

Sechseck 1.000 S 0.866 8 1.000 R.. l.l55r 2.6988• „ 2.598R*

Siebeneck 1.152 S 1.038 S 0.868 R„ 0.963 r 3.634 8' „ 2.736R*

Achteck 1.3078 1.208 8 0.765R„ 0.828r 4.828 S» „ 2.828 R1

Neuneck 1.462 S 1.374 8 0.684 R„ 0.728 r 6.I82S* „ 2.892R2

Zehneck /. 6/8 S 1.540 8 0.618 R„ 0.649 r 7.694 8» „ 2.939 R1

Elfeck I.775S 1. 704 8 0.563R „ 0.587r 9.3668» „ 2.973R2

Zwölfeck 1.932 S /. 866 S 0.518 R „ 0.536 r 11.196S2 „ 3.000R2

e.Podion

153



r+x+

,-Ô-

Tafel M

Unregelmässige Vielecke od. Flächen :

Die Fläche kann berechnet werden durch
Zerlegung des Vie/ecks in Dreiecke mittels Diagonalen

u.Summierung derermittelten Dreiecks-
flachen, oderauch durch Einteilung in Trapeze
u.Dreiecke vermittels einerpassendgewählten
Abszisse und rechtwinkligaufdieseerrichteten
Koordinaten der Eckpunkte, Summierung des
ermittelten J'nhaIts dieser Trapeze u. Dreiecke.
Durch Zerlegung inpara/ie/e Streifen von
gleicher Breitex undmitti Höhen h1h2....hn.

F= x (h +h! +hn)
Kreis: Durchmesser - d, Radius

Umfang p, /nha/t F.
P 2rJT= dur d. 3,14159,
F dpr= 0,7as. dz.

Oj564\/f~
d - 2.\lzr =• 1,128'\/F.

Kreissekton : (ABCA)
Radius =r, Bogen*bZentriwinkel-n
jr= rfjr. n _ b.r

360 2

puyßTäMT - à

n
jr. n

360.F
T>2 JC

W
180
n

SL ISO,r.JT

h'2p7rZh ~r7r ïh •
t

\ Halbkreis: BogenUTr. Fläche- F-^^p
*- Viertelkreis: » • b- ff*". F= 2Fül.

z 4 •

Kreisabschnitt:
dehne--s, Höhe =h, F=fsh

' Z= br-s(r-h).
r= ~d/+2l

8J1 2
S 2\/h(2r-h);
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TafellV

Kreisring:
Aeusserer Radius R
innerer Radius r,F- R'jr-rs7T. !7r(R+r).(R-r).
roenn d.-radia/e Breite desKreisrings

so ist F= JT.(sr-h dj.di
Kreisringstück (Konzentrisch)

Aeusserer Radius Ti
innerer Radius r,Zentriwinkel ^ radiale Breite=d,
T.aex-rUQfa.fS'-il.

(R+r)d-~~ =(Jt+r)cl.Ti o.oos7t

Ellipse : Halbegrosse Achse - a,
Halbe Kleine Achse-b,

Fläche F a Fb. at.

Elliptischer Ring:
Halbe Achsen deräussern E//ipse*a, b,

Halbe Achsen der/nnern Ellipse-m,n,
Fläche: F jRfab-mn).

Parabelsegment ECFE:
F- jSh, S-FF,

Parabelfläche CACC:
F- | CCi AB,

Hyperbe/segment ABCA:
Sehne - a Höhe b,
F(annäherndJ ß 5 7j
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Würfel:
Tafel V

w>.

/ZTfJ

Je/te S, Inhalt-K) Oberfläche-0
K= S3, O= OS",

s=f7T~
*— Diagonale - D -"J/Js1 » sya -

S. -fj732050

ParaHe/epipedon:

\ Länge -l. Breite-b, Höhe-h,
Inhalt -K X. b.h
Oberfläche =0 2. (lb+Ui+b,h)

Prisma :
Grundfläche -G, Höhe-Ii.
Inhalt -K- G.h.
Obenfläche 0= Umfang der Grund¬

fläche (fxh+zG.
Schiefabqeschnittenes Prisma:

Flächeninhalt des senkrechten Quer¬
schnittes G-,

Lange derKanten » h,hah3 hn
Inhalt K- fr. h, * J*t +h3 + hn

TT
Beimehr als 3 Kanten ist das Prisma regelmässig
oderhat dasselbe wenigstens Axensymetrie.

Pyramide:
Grundfläche - G
K - GlJl, h

Höhe -h,
JK G- J/T.
~G~> 1V

Mantel M - Umfang der Grundfläche U*£>,
Oberfläche 0 M+ G

Abgestumpfte Pyramide:
Parallele Endflächen- G,g, ihrAbstand- h.
ihre Umfange V.u. MantelM= u\ " h,,

G+g+\Gg): O-M+G*g,
Obelisk, Wall, (regelmässig a

K-^h[(za+afjb+(2a,+a) b,J.
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TafelW
Cy/inder (Wa/ze)

ftadius-r, Ourchmesser-d, Höhe=h
Inhalt K= r*JTh oder d*Jr. h
r-=\dr. h-Jf-.jTh ' I"U

Mantel zrjrh oc/er durch
0herf/äche=arx.(r+h) oder dJT.fd+ RJ

Schiefabqeschnittener Cylinder:
GrössteHöhe =Hj kleinste Höhe =h,
InhaltK=MxILMl oderd'jjHrh
Mantel - j-7t(H+h)

Hohlcylinden (Röhn):
Innerer Radius -r,

AeussererRadius- R, länge - I,
Wandstärke »s - R-r,
Inhalt K= X. I fft'—r2], oder

K= Xl.S (2ü- s)oder X.l.s(zr*s).

Cylindenhuf:
Radius der Grundfläche » v,
Höhe des Hufes =h, Mantel zrh
Inhalt: K= frfh.

Kegel:
Radius der Grundfläche r.
Höhe h Seitens •}//"* h*,
MantelM.~jrr\r'+h' oder srrs,
Oberfläche= jr.r2+ rjrs oder rx(rts)

»der 71r. (r+\frz+hz)
Inhalt K=jyrfn.h

r ~\/3K. h 3K
* 7[.h ' r*Jt

Abgestumpfter Kegel:
Radien derparallelen Endflächen =Rundr,
Ourchmesser'Jtundd, Höhe-h, Seite'S,

Inhalt K= ~^xh(R*+Rr+rz)
MantelM JTs. (R *r).
Oberfläche 0 -JT.[R'+r2+(R+r)s].
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Tafel VI!

Kugel:
Radius-r, öurchmesser-d,
Oberfläche 0=4r*jr=i2H66r, oderdtzr.
Inhalt K° -^r'jr 9, t89r*, K-

- K= äTJC - o,5S3G.d3:
Radius r r-fKßK.V 4JT

Hohlkuqel:
Aeusseren Radius-R, innerer=r,
Aeusserer Durchmesser =D, innerer-d,
InhaltK= ^(R3-p) f(jK-d3).

Kuge/sektor:
Radius-der Kugel=r
Begrenzende Kalotte, fiöhe=h; Durchm.=c,
Oberfläche 0 Y'Y«h+c)
Inhalt K=hbr'TTh 2,0999 rzh.

Hohlkuqelsektor :
Aeusserer Rad/us -Jt innerer -rWanddicke -Ut-r - s, r=J*l±AAT
Inhalt K= zJ09bià-('ft3-r'J.

SA

Kuge/seqment (Kugelkalotte):
Radius derKugel r,
Radius der Grundfläche - a,
Höhe der Kalotte » h
Oberfläche - O 2 IhrA Jtifa'+h*)
Inhalt K Kjrh (3as+fil) oder

- -j-KThf (3r—fi).
Kugelzone :

Höhe der Zone =hj Radius derKugel -1*
Radius derEndflächen a undb3

MantelM ZrJCh, Oberfläche 0=M+a3Jr+bzJT.

Inhalt K=~JTh (3a2+3b2+h 2J.
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Tafe! M

Ml

a^J-c-4

Cy/fndrischer Ring :
Radius des kreisförmigen Querschnittes=r,
Durchmesser des Binges=J>, Radius-R,
Inhalt I(= ZJC!Rr! 2,W7Ddz
Oberfläche 0=0 Jf'Rv 9, 87Dd.

Kübel:
Die unter sichparallelen Endflächen sind
Ellipsen mit den HalbachsenA,B unda.b,
Höhe zwischen den Endflächen h
Inhalt K drJIh[z(AB -tab) +AbraB].

Ellipsoid:
Bezeichnung der3Halbachsen a b.c.
Inhalt K A. AT a b.c o,i8sabc.

Fass:
Spunddurchmesser=D, Bodendurchmesser -d,

T Höhe (resp. Lange) *h,
Inhalt K= j| TEh.(2D'+d),
K= 7sJrii.ßU"eJ)d+ld2),

Reguläre Polyeder:
Tetraeder .* (4gleichseitige Dreiecksflächen)

länge der Kante -a, Oberfi 0 - a2}/3= if?32tik
Inhalt K= Agpyp - 0)117BSa3

Oktaeder Sgleichseitige Dreiecksflächen)

Hantera, Oberfi 0= sa'Y3~=3/,6',ioieef
Inhalt K =fys~ OjWiooosa3.

DOdekdedßr : (12 regelmässige Fünfecke)

Kante-a, 0 3;S\'z5+ io\s - 20,6t57?aa'

Inhalt K=-&\(i5+7\f5) 7,663119 a3.

Ikosaeder: (20gleichseitige Dreiecksflächen)

Kante*a 0 - 5a2\3 =8,660254sa'.
Inhalt K= J> a3(3+\'5)=£, 181695 a3.
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