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II est impossible d'extraire des <p.(x) une suite qui converge
en moyenne.

R. Wavre. — Construction de fonctionnelles automorphes.

Dans une note parue aux comptes rendus de l'Academie des

Sciences (t. 182, p. 1317, seance du 31 mai 1926) j'ai construit
des fonctionnelles automorphes relatives ä un noyau syme-
trique de Fredholm.

^(x) <{i{-(y)
Soient Nn(y, x) — 2 le noyau itere d'ordre red'un

xi

noyau symetrique et ci les coefficients de Fourier d'une fonction
/„(a;), relatifs au Systeme orthogonal La fonction iteree

d'ordre n, fn{x) J*Nn(a:, y)f0(y)dy admet les coeflicients

c^7n; on peut convenir d'attribuer ä n des valeurs non entieres.
Soit alors F une fonction des seuls produits telle que

l'integrale
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soit convergente. La fonctionnelle 1' est automorphe pour toute
Substitution /0-»/n, quel que soit n; c'est-ä-dire que l'on a

$ I fo (x) I $ I fn (x) I '

Son domaine fondamental est l'hypersphere S: £c- 1.

Je voudrais ici indiquer un procede plus general que celui
indique dans la note rappelee pour construire effectivement des

fonctionnelles 't.
Soient xi; yit zf, uif... des nombres tels que les series sui-

vantes convergent quel que soit m.

x
i

y
i

z iiii

u
i

puis / {y1 z, u, une fonetion telle que l'on ait

1 f(y-, s, u, | ^ f(x, x, x,

lorsque xt y, z, n, ont les valeurs qui correspondent ä une

meme valeur de m et teile de plus que l'integrale

+00

x x x dx
0

ait un sens.

Alors la fonctionnelle

-f-ac 4"00

$\f<,(«) I ff(r>z• u< •••)dx — ffb~> z< u' ^ dm
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est automorphe. Voici done un procede tres general de construction

de fonctionnelles <k
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