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236 SEANCE DU 7 DECEMBRE 1933

Seance du 7 decembre 1933.

R. Wavre — Quelques remarques sur la Iheorie des fonctions
harmoniques.

a) Sur un theoreme inverse.

Soient S une surface analytique fermee puis g et f deux
densites holomorphes sur S. Supposons que Ton ait, r etant la
distance de deux points et n la normale ä la surface S dirigee
vers l'exterieur

M - — ' 4--) dS 0 ä l'exterieur de S (1)
*- \r ' dn 1

Je pretends que f et g sont les valeurs sur S d'une fonction,
harmonique cp ä l'interieur de S, et de sa derivee normale. En
eilet, le principe de Dirichlet permet d'affirmer 1'existence d'une
fonction <p harmonique ä Finterieur de S et telle que l'on ait
sur cette surface <p /. Comme / est analytique, la fonction
harmonique cp est prolongeable au travers de S et la derivee
normale existe sur toute la surface et y represente une fonction
continue.

Cette relation a encore lieu ä l'interieur de S car le premier
membre y est encore harmonique et il est nul sur S done

L'on a

En soustrayant (1) et (2) l'on trouve

ä l'exterieur de S
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La valeur de l'integrale (1) ä l'interieur de S est evidemment
4rc<p.

Les proprietes «analogues» existent pour le potential loga-
rithmique dans le cas du plan et aussi en intervertissant les

deux domaines interieurs et exterieurs.

b) Sur les potentiels admettant une ligne de ramification donnee.

Envisageons une ligne i'ermee G puis une fonction harmo-

nique p dans un volume V de connexion simple et contenant C.

Soit, enfm, S une surface situee dans V et s'appuyant sur G.

Le potentiel

admet la fonction periode p pour la frontiere C de S. Envisageons

une autre surface S' et formons de meme le nouveau
potentiel

Puis soustrayons les deux formules obtenues. On aura, hors
de la surface fermee a constitute par S et S': U U'.

Done, les deux potentiels U et U' coincident dans cette

region-lä. Ce fait est digne de remarque, car l'on s'est impose
simplement d'avoir un potentiel qui engendre p comme fonction
periode.

c) Sur V integrale de Poisson.

Soient: P un point du cercle unite, p et 0 ses coordonnees

polaires, M(l, ip) un point de la circonference unite et r la
distance des deux points. L'integrale de Poisson

0 -r

{)

represente une fonction harmonique dans le cercle unite. Elle
tend vers + / quand P tend vers la circonference par l'interieur.



238 SEANCE DU 7 DECEMBRE 1933

Elle tend vers — / quand P tend vers la circonference par
l'exterieur. Si la fonction / (rp) est harmonique sur la
circonference, les deux fonctions U sont prolongeables au travers de

la circonference. Leur difference serait une fonction periode

pour l'integrale precedente, si on l'etendait ä un arc: (jq,
de la circonference. D'autre part, l'on peut ecrire en developpant
le second membre de (1),

En resume, si dans (3) l'on prend les coefficients de Fourier
ordinaires d'une fonction ^ analytique, la fonction harmonique

U (P) donnee par (2) est holomorphe sur la circonference
tandis que si l'on prend les integrales (3) sur un arc seulement
de la circonference, la fonction U (P) donnee par (2) admet les

points ijq et di2 de la circonference comme points de ramification.

G. Tiercy. — Le nouveau reflecteur de 40 cm de VObservatoire

(avec 1 figure et 1 planche).

On sait1 qu'il s'agit ici du dernier grand reflecteur taille par
le regrette Emile Schaer; c'est un miroir de 40 cm de diametre
et de 240 cm de distance focale. Le miroir n'est pas perce, et
la monture est newtonienne.

Ce nouveau reflecteur, qui vient s'aj outer a notre Serie de trois

gros telescopes de type Cassegrain, nous a ete genereusement
offert par les enfants d'Emile Schaer en souvenir de leur pere.

L'Observatoire est entre en possession de l'mstrument en

ec

u (P) y + ^ p (a„ cos n 6 + r?n sin n 0) 2)

et l'on aurait

1 G. Tiercy. Un astronome artiste-opticien, Emile Schser, 1862-
1931; Archives, 5 (14), 1932 ; le meme dans Puhl. Obs. Geneve, fasc. 18.
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