Ungeldste Probleme

Objekttyp:  Group

Zeitschrift: Elemente der Mathematik

Band (Jahr): 9 (1954)

Heft 5

PDF erstellt am: 10.08.2024

Nutzungsbedingungen

Die ETH-Bibliothek ist Anbieterin der digitalisierten Zeitschriften. Sie besitzt keine Urheberrechte an
den Inhalten der Zeitschriften. Die Rechte liegen in der Regel bei den Herausgebern.

Die auf der Plattform e-periodica vero6ffentlichten Dokumente stehen fir nicht-kommerzielle Zwecke in
Lehre und Forschung sowie fiir die private Nutzung frei zur Verfiigung. Einzelne Dateien oder
Ausdrucke aus diesem Angebot kbnnen zusammen mit diesen Nutzungsbedingungen und den
korrekten Herkunftsbezeichnungen weitergegeben werden.

Das Veroffentlichen von Bildern in Print- und Online-Publikationen ist nur mit vorheriger Genehmigung
der Rechteinhaber erlaubt. Die systematische Speicherung von Teilen des elektronischen Angebots
auf anderen Servern bedarf ebenfalls des schriftlichen Einverstandnisses der Rechteinhaber.

Haftungsausschluss

Alle Angaben erfolgen ohne Gewabhr fir Vollstandigkeit oder Richtigkeit. Es wird keine Haftung
Ubernommen fiir Schaden durch die Verwendung von Informationen aus diesem Online-Angebot oder
durch das Fehlen von Informationen. Dies gilt auch fur Inhalte Dritter, die tUber dieses Angebot
zuganglich sind.

Ein Dienst der ETH-Bibliothek
ETH Zirich, Ramistrasse 101, 8092 Zirich, Schweiz, www.library.ethz.ch

http://www.e-periodica.ch
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6. Fiir ein Kegelschnittbiischel, dessen vier Grundpunkte auf einem Kreise liegen,
ermittle man die gemeinsamen Achsenrichtungen (Figur 3).

7. Man beweise den Desargueschen Involutionssatz fiir Kegelschnittbiischel, welcher
besagt, dass die Kurven des Biischels auf jeder Geraden m involutorische Punkt-
reihen herausschneiden.

(Man verwende den Kegelschnitt, der durch die Verbindungsebene u von m und
S aus der Fliache zweiter Ordnung herausgeschnitten wird).

8. Welche stereometrische Aufgabe geht aus dem planimetrischen Problem hervor,
einen Kreis zu konstruieren, der durch zwei gegebene Punkte geht und eine vor-
gegebene Gerade beriihrt ?

9. Von einem Kegelschnitt ¢ kennt man drei Punkte A, B, P sowie den Kriim-
mungskreis in P. Man konstruiere die beiden Tangenten in 4 und B (Figur 5).

10. Welche geometrischen Zusammenhinge deckt der Sturmsche Satz in den fol-
genden drei Spezialfillen auf?
a) zwel Kegelschnitte sind ausgeartet, der dritte hingegen ist nicht ausgeartet;
b) alle drei Kegelschnitte sind ausgeartet;
c) ¢, ¢, und ¢; sind Kreise.
M. JEGER, Olten und Ziirich.

Ungeloste Probleme

Nr.1. Herr G. PoLyA weist darauf hin (Brief vom 27. April 1954 an den Unter-
zeichneten), dass es wiinschenswert wire, einen einfachen Beweis der Ungleichung

I* - 32731 =0

zu kennen. L bezeichnet den Umfang eines ebenen konvexen Bereichs und 7 das
polare Triagheitsmoment beziiglich des Schwerpunktes. Gleichheit besteht fiir den
Kreisbereich. Die Ungleichung ist unseres Wissens erstmals von G. Pérvya und
G. SzeGO (Isoperimetric Inequalities in Mathematical Physics [Princeton 1951], S.10)
mitgeteilt und im Zusammenhang mit andern sich auf weitere Bereichsfunktionale
beziehenden Relationen bewiesen worden. Eine von der dort entwickelten Theorie
unabhingige Herleitung der Ungleichung, die mit einfachen Hilfsmitteln auskommt,
ist nicht bekannt und auch dem Unterzeichneten nicht gelungen.

H. HADWIGER, Bern.

Aufgaben

Aufgabe 189. Es bedeute w die Masszahl des Raumwinkels einer Ecke eines regel-
maissigen Polyeders und 2 die Masszahl der Summe der Raumwinkel des Polyeders
(2 = e w, wobei e die Eckenanzahl). Als Einheit nehmen wir den vollen Raumwinkel;
fiir den Wiirfel ist also w=1/8, 2=1. Zwischen den Zahlen 2 der regelmissigen
Polyeder bestehen eigentiimliche Beziehungen, die anzugeben und zu beweisen sind.
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