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SUR LA CONSTANTE D'EULER

PAR

M. Paul Appell, Membre de l'Institut (Paris).

La formule à obtenir est basée sur la limite de

lorsque m entier devient infini. On a

C H — log + S

où lim S (k)— 0 pour koo et où
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H (k) 1 + TT + TT + +2
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Dans ce qui suit, quand cela paraîtra plus clair, on écrira
aussi

S [it] H [k]pourS H

Alors
C H [(p. m + 1)'"]-m log ([Am + X) + S[(u.m + X)'"] (1)

et aussi
G H (u. m'1)— m log (u./?/) + S(p.//i'")

d'où, par soustraction,

0 11 Hum + X)'«] - H (y-»1'")-log ^1. +

+ S [(/»,* + X)'"] — S

le rapport A : [j. étant irréductible.



6 PAUL APPELL
Pour m — oo,

0 lim j H [(p.m + X)'"] - H (|i»»m) j - r
d'où, en retranchant de (1) et supposant m infini,

C —: — lim j H (ji— log (pi -f 1) |
P*

Telle est la formule que j'avais en vue.
On a, avec m : pentier,

m m m

CH [((im — À)?] — log — X)' + s[([a»i — X)' J

m ni

pC pU [(p. m — — log (|i.m — X)m + ^s[(;jim — X)^]

D'autre part, on a, comme plus haut,

C U^m)'"] - log (Htm)'« + Sf(txm)-]

et, en retranchant,
/»i

m

(p - 1) C ^11 [(am - X)'J - H [(am)'"] - log ^ ^
m

+ [([)•»« — X)p] - S [(jim)'"]

En posant m pn,avec m entier multiple de il vient

[p - 1)C pH[(v.pn - X)"| - H[(a^«)n - log (t^" +
(lipw

En prenant p — 2, on a

C S H 1.(2(1« - X)"] - H [(2 a«)2"] - log ^ jf" +
(2 [an)

d'où, pour n —oo,

C lim j2H[(2|an — X)"] - H[(2[an)2"] j + -« 00 P-

Ces résultats s'ajoutent évidemment à d'autres déjà publiés
par UEnseignementmathématique (T. XXVI, 1927, p. 11).
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