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252 RADU BADESCO

les C,, étant des constantes données et O (z), (m = 0, 1, ...),
une suite de fonctions de la variable complexe z, qui vérifient le
systéme récurrent infini

P (@) 00, (3) = S Q@) By (e) + Ry la) @)

ou P, (z), Q. .(z) et R, (z) sont des polynomes connus de z.
I1 est facile & voir que toutes les fonctions @) (z) sont ration-
nelles. En effet, supposant que z est distinet de tous les zéros des
polynomes P, (z), nous pourrons calculer de proche en proche
toutes les fonctions @, (z), dont les expressions seront données par
la relation !

Nous voyons bien que @ (z) apparait comme un quotient de
polynomes. La série (1) est donc une série de fonctions rationnelles
qui, dans Uhypothése faite, est définie formellement d’une maniére
univoque & partir des polynomes donnés. C’est des séries de cette
forme que nous nous occuperons dans notre article.

1. — REMARQUES PRELIMINAIRES.

Considérons la série un peu plus générale

42(%>mcm«bfn(z) , e

)
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ou A est un parameétre complexe et p un nombre réel positif. Si

1 Obtenue én résolvant par la régle de Crémer le systéme d’équation's linéaires déduit
des (m + 1) premiéres relations de (2).

Qp, 1(2) Qpy, o (2) Qp, m (2) R, (2)

. — P (@ Quy (8 o Qg g (@ Ry (3) |

o(2) P1(23) ... Pm(2) v = Prg(e) o Qg mals) Ryl |
Y b — Py (2) R, (2)

(3)



SERIES DE FONCTIONS RATIONNELLES 253

nous désignons par p, le rayon de convergence dans le plan ) de
la série

e o]
ym
2 X C,m ,
m=0

le rayon R, correspondant a (4) sera évidemment donné par la
relation R, = p,. R, ol R est le rayon de convergence de la série
particuliere *

>(2) e (&)

Nous pouvons donc, sans restreindre la généralité de notre
étude, considérer seulement la série (4') pour laquelle toutes les
constantes G, sont égales a I’'unité.

Nous sommes obligés d’introduire dés le début une condition
nécessaire dans notre recherche: la série

S(2) k0 5)

doit converger uniformément en A sur un certain cercle C, dont
le centre est a I’origine O, , ceci quel que soit z appartenant & un
domaine simplement connexe D qui contient ’origine O,. Cette
série représente donc une fonction holomorphe de la variable 4
sur tout le cercle fermé C. Prenons p égal au rayon de ce cercle.
Il est évident que dans ces conditions, la série () admet un
cercle de convergence C; dont le rayon est plus grand que s.

Posons maintenant ®, (z) = ¢™. ®,,(z); nous déduisons de (2)
que les nouvelles fonctions @, (z) satisfont au systéme récurrent
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De cette maniére, nous rattachons le rayon de convergence
de notre série (4') & celui de la série connue (5), ce qui d’ailleurs
est inhérent au probléme.
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