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186 E. TURRIERE

Quant & @, distance de O & la tangente courante, cette fonction
de @ a pour expression: ~

1 do
a + sin @) cos®q

G)::———coscpl/.(

Ainsi que I’avaient indiqué Bernoulli et reconnu DE 1L’HoOpiTAL,
la courbe s’étudie soit au moyen des fonctions trigonométriques,
soit au moyen de la fonction logarithmique. Deux formes
distinctes en découlent pour la courbe, qui est soit un ovale,
soit une courbe & branches paraboliques. La courbe algébrique
de 1’HopITAL est intermédiaire entre les deux types de courbes
transcendantes.

5. — LA COURBE DE L’HOPITAL.

Dans un précédent article * sur diverses courbes algébriques,
j’ai mentionné cette intéressante courbe unicursale du cin-
quiéme degré, qui est une courbe de direction. Ses équations,
a un facteur prés de similitude, sont

] _
x=2,<u—-%>, y = —(1+u)2<0,
4 2
— 3 - b
S 2u—l—3u+5u.
3
o= (1 +udr, p=Ilyl*.

Les équations respectives de la tangente et de la normale
au point courant sont:

6
2uX+(1——u2)Y=%_+u4+3u2__,1 ;

1—ut)X —2uY = 2u<%—.u° -+ %u"‘ + u? +’2> .
La courbe a la forme dun folium, sans asymptote. Elle
admet un point double sur l'axe de symétrie Oy, * = 0,

-1 Notes sur des courbes spéciales algébriques. Anais da Faculdade de Ciencias do
Porto, t. XX, 1936. ‘
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y = — 2(3+ 4/5) = — 10,47; ainsi qu'un point isolé intérieur
3 la courbe: z = 0, y = — 2(3 — 4/5) = — 1,528
Elle admet un foyer F( =0,y = ———85—) auquel est associée

la directrice Oz. L’équation focale entre le rayon vecteur
r = FM. du foyer et la distance D du point M a la directrice

est: o
9572 = D2(44/D + 5) .

D’ou résulte I'équation de la courbe:

(25 2% + 20y? + 80y + 64)2 + 16y5 = 0 .

En introduisant I’angle « d’inclinaison de la tangente au
point courant sur ’horizontale

. oL
U = — tangi ,
Pexpression de la courbure devient:

1—cos65
ez

La développée est représentée par les équations: -
3
£ = —4u3<1 + —u2> ,
“\" T 5
M = ub—3u2—2 = (u? + 1)2(u? —2) ;
le rayon o’ de courbure de la développée a pour expression:

o’ = 3u(u? + 1)3

='3tg% X

cosb —
2

6. — MOUVEMENT D’UN POINT PESANT SUR LA COURBE
DE L’HOPITAL.

| Soit ¢, la vitesse au sommet de la courbe. Posons

g =2gh, k>0,
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