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Geometrie Tafel I

Formeln zur inhaitsberechnung von Flächen u Körpern

Dreieck :

jt g i

*Si~
JH.,
gl»

*--a-

Grundlinie -üj Höhe=h, Fiäche=F\
F= ff h q^UL. h= 2F.^r~' ** Ji ' ~~9~'
<$<*++ 4? 180°= 2 rechte £

Gleichseitiges Dreieck:
Seiten a=b c, j-ffot
F= KL2yj ö, 433a zf yj-1,73205.

genauer 0,4330125. a 2

h=Ma2-Jil yä^FsT.
0,8G6025.

Gleichschenkliges Dreieck:
Grundlinie a, gleicheSeiten 5

F.a\(2b+a).ßb-a) =f\(b+§)(b-§)
h VbäT, h=\(b+f){b-f);

Ungleichseitiges Dreieck:
Seiten a, b undc, s= ^+b + c

F= \s(s-a)(s-b) (s-c).
T Rechtwinkliges Dreieck:-ta-90°,
b Hypotenuse a, Katheten=b, c,
I F- b.c. a2= b*+c*. a= Vb2+c°

ä 6-Ya-c2, c=\a2-b*.
Quadrat: Seite-a, Diagonale*D,

F=a.a a2, a=~VT~.
JD - \ä2+a' =\/2ä*=äy2~=a 1.0142.
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!TâfeiE

Li di

Rechteck:
Seiten a undb_, Diagonale =D," * " b-^>F-a.b, a -^,
D \a'+bz;

Parallelogramm :
Grundlinie gt Höhe rechtwinklig

aufGrundlinie =h,
F-gh,g.%, h-f-

Rhombus :
Gleiche Seiten=a, DiagonalenJ)uJ)z
F=az.sincci F= -P<-P*

*'K
Trapez.

Parallelseiten Gundg, Höhe=h,
Diagonalen D, undJ)2,
F= 9- h, ftC-rß+y-t-S- 4R{

Trapezoid:
Diagonale ACj rechtwinklig darauf

die Höhen h, undh 2

F=AC. AfA e_.h, +h,.2 2 1 2

ja Reguläre Vielecke (Polygone):

Seite >Sj
Radius desumschriebenen

Kreises R
Radius d.eingeschrie -

benen Kreises - Z*.

Polygon R r S F
Dreieck 0.577S Q.289 S 1732Rod. 3.463 r 0.433 8* od. 1.299 R*

Quadrat 0.707 S 0.600 S 1.414 R„ 2.000 r 1.00081 „ 2.000 R*

Fünfeck 0.8518 0.688 S 1.176 R,, 1.453 r 1.7218» „ 2.378 R*

Sechseck 1.000 S 0.866 8 t.OOOR,, l.l55 r 2.6988* 2.598R*

Siebeneck I./52S 1.038 8 0.868 R„ 0.963r 8.634S' „ 2.736R»

Achteck 1.8078 1.208 8 0.765R„ 0.828r 4.8288 „ 2.828 R*

Neuneck 1.462 S 1.374 8 0.684R.. 0.728 r 6.182 S1 „ 2.892 R*

Zehneck 1. 6/8 8 1.640 8 0.618 R„ 0.649 r 7.694 8 * „ 2.939 R*

Elfeck 1.775 8 /. 704 0.563 R „ 0.587 r 9.366S' „ 2.973Ri

Zwölfeck 1.932 S 1. 866 0.5/8 R „ 0.536 r II. 196S' „ 3.000R1
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Tafel m

Unregelmässige Vielecke od. Flächen :
Die Fläche kann berechnet werden durch
Zerlegung des Vie/ecks in Dreiecke mittels Diagonalen

u. Summierung derermittelten Dreiecks-
flächen, oderauch durch Einteilung in Trapeze
u.Dreiecke vermittels einerpassendgewählten
Abszisse und rechtwinkligaufdieseerrichteten
Koordinaten der Eckpunkte, Summierung des
ermittelten Jnhalts dieser Trapeze u. Dreiecke.
Durch Zerlegung inparallele Streifen von
gleicher Breitex undmitti Höhen h,ht....h0.

F x (h,+ht— +hn).
Kreis: Durchmesser d, Radius *r,

Umfang =p, /nna/t F.
p 2pJT= dJT d. 3,14159,
F- dfrr= 0, 785 d2.

0,564]/F~
d 1,12s\fl\

Kreissekton : (ABGA)
Radius =r, Bogen=b Zentriwinkel•Ii
TD- r?JT. n _ b.r>

360
r=V^F°
n
b

jr. n
36Q.F
T' 2 Jl

b
w

too
n

JL 180,r.JT
n2 rJT. n rTT- —360 1BO '

Halbkreis: Bogen-b= tJTr, F/äche- F=%£-
*- Viertelkreis: »

Kreisabschnitt:
z

7Ft> F= 2£F.
4 •

dehne-s, Höhe^'h, F-fs /l
gem F- br-sjr-h).
S 2\h fzr-h),

154



TafelW

Kreisrinq:
Aeusserer Radius R,
innerer Radius r,F R*Jr- r*jr. ar(Jt+r).(R-r).
roenn d= radiale Breite desKreisrings

so ist F= 7T.(2r +d). d.
Kreisringstück (KonzentrischJ

Aeusserer Radius Rt
innerer Radius
Zentriwinkel*nJ radia/e Breite*d,
r-pcx--r*)g,

(R+r)d-ji?Z =(R+r)d.n ooo87.

Ellipse : Halbegrosse Achse=«a,
Haibé kleine Achse-b,

Fläche F ah. of.

Elliptischer Ping:
HalbeAchsen deräussern Ellipse* a, b,

Ha/be Achsen derinnern Ellipse* m,n,
Fläche: F düfab-mn)

Parabelsegment ECFE:
F* j&h, s FF.

Parabelfläche CACC:
F= | CC* AB;

Hyperbelsegment ABCA:
Sehne a Höhe
F(annäherndJ ° ß & bf

E foehon
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Tafel V
Würfe!:

Seitens, Inhalt-Ks Oberfläche-0
K= SJ, O fis*,

s=fW
Oiagonale • D - S\I3~^

S.'fj732050.

Para/Je/epipec/on:

\ Länge- l. Breite-b, Höhe-k.
Inhalt =K l.b.h,
Oberfläche 0 2. (lb+Lh+b,h)

Prisma:
Grundfläche G, Höhe-h,
Inhalt K=> G.h.
Oberfläche 0= Umfang der Grund¬

fläche U*h+2G.
Schiefabgeschnittenes Prisma:

Flächeninhalt des senkrechten Quer •
Schnittes G,

Lange derKanten h,h,h3 A„
Inhalt K- G. h,+hi+h3+ J>„

il
Bei mehrals 3 Kanten ist das Prisma rege/massig
oder hat dasselbe wenigstens Axensymetrie.

Pyramide:
Grundfläche - G
K- ÇJl, h

Höhe - h,
3K G 3ffS~> HT'

Hantel M Umfang der Grundfläche ü*h*.
Oberfläche 0= M+G

Abgestumpfte Pyramide:
Parallele Endflächen- G,g, ihrAbstand-h,
ihre Umfange U:u, MantelM= d\u-h,,
Jf=M(G+g+\Gg), O-M+Gfg,

Obelisk, Wall, (regelmässig aufgeschütteterHaufen)

K-dh£(2a+a,)b+(2a,+a) h,].
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?-*•-> m Cylinder (IVa/ze)
Tafe/Vf

Radius=r, Durchmesser=d, Hdhe-h
Inhalt K- rJTh oder Ä'jr.h
r-W'**gr-

Mantel zrx.h oder dJTh
Oberfläche 2rx.frrh) oder dx.(d+ h)

Schiefabqeschnittener Cylinder:
Grossie Höhe =H, kleinste Höhe =h,
InhaltK n'TJJ+h. oder dfx.iî+Iî.
Mantel=rX(H*h)

Hohlcylinder (Rohr):
Innerer Radius -r.

AeussererRadius- R, länge - l,
Wandstärke - s • R-r,
Inhalt K= X.l.fR'-r'J, oder
K= X.l.S (zR, - s) oder Xl.S (zr+sj

Cyhndenhuf:
Radius der Grundfläche r,
Höhe des Hufes -h Mantel=ZrJi.
Inhalt: K ^rih.

Kec/el:
Radius der Grundfläche r.
Höhe h Seite =s yr*TW,
Mantel M jrr.\r*+h oder xr.s,
Oberfläche JT.r'+ rJts oder rxfr+s)

oder 71r. (r+\fr'+hz).
Inhalt K ^r'n.h

vwn
Abgestumpfter Kegel:

rW

K. -Jf _

Radien derparallelen Endfladen =R undr,
Ourchmesser=J)undd, Höhe=h, Seite-s,

Inhalt K= -g-Jrh.fRl+Rr+r)
MantelM JTs. (R+r).
Oberfläche 0 =JT.[R*+r*+fR+r)sJ.
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Tafel VU

Kugel:
Radius-r, Durchmesser-d,
Oberfläche 0= brUr-12,5661*, aderd*JT
Inhalt K-§-r3jr - 4,189z*3, K- «r,

K- dfJL - o,sz36.da.
Radius r +W>

Hohlkugel:
Aeusserer Radius-R, innerer-ï*,
Aeusserer Durchmesser =J), innerer-d,
InhaltK- *f{je- r'J^ffJk-d).

Kuqelsektor:
Radius-derKugel=r
Begrenzende Kalotte, Höhe*h, Durdim.'C,
Oberfläche 0 - fnur(4h+c)
Inhalt K=-^r'JTh e,o94*rfh.

Hohlkugelsektor:
Aeusserer Radius -R innerer-r
Wanddicke <R-r - s, *•= n'mh*
Inhalt K= z^ost-h-f/f-r). *

Kugelsegment (Kugelkalotte):
Radius derKugel - r,
Radius der Grundfläche - a,
Höhe der Kalotte -h,
Oberfläche - O - ZJfrh OT/â'+h*)
Inhalt K ~d-JTh ('aa'+hy oder

- -i-JTh3 (3r—ti).
Kue/e/zone :

Höhe derZone-h, Radius derKugel-r
Radius derEndflächen - a undb,

MantelM= ZrJTh, Oberfläche O-M+a'ir+h'jr.
Inhalt K=-fdUi (3a2+3bz+h *).
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Tafel M
Cy/indrischer Ring :

Radius des kreisförmigen Querschnittes-r,
Durchmessen des Ringes=D, Radius - R
Inhalt K S3T'Rn'= 2,467Dd*.
Oberfläche 0 4 3TzRr £>, 67Dd.

Kübel:
Die unter sich parallelen Endflächen sind
Ellipsen mit den HalbachsenAJ3 unda.b,
Höhe zwischen den Endflächen h.
Inhalt K ^-JThJ^Z (AB-tab) +Ab taB].

Ellipsoid:
Bezeichnung der3Halbachsen a. b.c.
Inhalt K= dt- JTa b.c 4,issa-b.e.

Fass:
Spunddurchmesser=D, Bodendurchmesser-d,
Höhe (resp. lênge)=h,
Inhalt K- & VTh.(2D'+d%
K= ijjrh.(!>D*+M+id%

Reguläre Polyeder:
Tetraeder l (4gleichseitige Dreiecksf/ächen)

länge der Kante =a, Oberff. 0=af5= 1732a'
Inhalt K=£a'\ni o,ii7esa3

Oktaeder .* Sgleichseitige Dreiecksflächen)

Kante<=a, Oberfl.O=2a*\3'-3,464ioi6d
Inhalt K -j£y2~= o,47i«o45a3.

Dodekaeder: f12 regelmässige Fünfecke)

Kante=a, 0=3a'\zs+ io\5 - 20,615723a'

Inhalt K~-fi\(i5+7\5) 7,663ii9 a3.

Ikosaeder: (20gleichseitige Oreiecksfiächen)

Kante'S, 0 5a'\ä 8,6602545a'.
Inhalt K*=£a3(3+\l5)-2,i8i695 a3.
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