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Geometrie Tafel I

Formeln zur Inhaltsberechnung von Flächen u Körpern

Dreieck :

f- ff—

Grundlinie Höhe*h, Flache^F,
F= ff h. 9=211; h= 2F.

+ 180°= 2 rechte £
Gleichseitiges Dreieck:

Seiten a=b cJ, ?a= <r/« ßOt
F= o,433a 2, yj= t,73205.

genauer 0,4330)25. a2

=v^F7
h-ayn 3.0,806025.

G/eichschenkUges Dreieck:
Grundlinie 9 g/eicheSeiten= b
F-§ \(2l>+a)(2b-a) =§\(bf§)((>-§)

h \(b+i)(b-f);
Ungleichseitiges Dreieck:

Seiten a,b unde,s° a+b + c.

F= \sß-a) (S-b) (s-c)

y Rechtwinkliges Dreieck:ta-qo°
Hypotenuse a, Katheten=b, c,
F'b c. a*=b+c\ a-Vb'+c2

2 b-WFF~, C'XIF-iF.
Quadrat: Seite-a, Diagonaled),

F=a.a-a2, a - V/'.
D ° \a*+a' =\£äT=a]/2la 1.4142.

K ci "tI *-* »
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TâfetK

Rechteck:
Seiten a undbj Diagonale =D,

F^b^r-,D=\a'+b2;
Parallelogramm :

Grundlinie g, Höhe rechtwinklig
aufGrundlinie h,

F=g.h>g^t h-~-
Rhombus :

Gleiche Seiten=a, DiagonalenJ)uJ>2

F=az.sincCf F= -D<--D*

J), =£F 7>= 2F f
J>e ' 2 Jh

Trapez..
Parallelseiten= Gundg, Höhe^h,
Diagonalen =JDlundDl,
F= h, fec-tfi-ef-tè - 4R.

Trapezoid :
Diagonale A C, rechtwinklig darauf

die Höhen h, und h.
F=Jf (hyh,)=£.(h, + hj.

4a Reguläre Vielecke (Polygone):

se/te Sj
Radius des umschriebenen

Kreises R
Radius d. eingeschrie -
benen Kreises - n

Polygon R r s F
Dreieck 0.577 S 0.289 S 1.732Rod.3.463r 0.488 8 od. /. 299 R>

Quadrat 0.70 7 8 0.500 S 1.414 R,. 2.000r 1.0008* „ 2.000 R*

Fünfeck 0.8518 0.688 S I./76R,, 1.453 r 1.72/8' „ 2.378 R*

Sechseck t.000 8 0.866 S 1.000 R.. t.l 55 r 2.5988' „ 2.598 ff
Siebeneck f. 152 S t. 038 S 0.868 R„ 0.963 r 3.684 S1 2.736 R*

Achteck 1.30 7 8 /. 208 S 0.765R„ 0.828r 4.828 S' „ 2.828 R*

Neuneck 1.462 8 1.374 S 0.684 R„ 0.728 r 6.182 S' 2.892R*

Zehneck /. 618 S 1.540 S 0.618 R„ 0.649 r 7£948* „ 2.9S9/P

Elfeck 1.775 8 1. 704 S 0,563 R„ 0.587r 9.3668» „ 2.973 R'\

Zwölfeck 1.932 8 /. see s 0.518 R 0.536 r //./ses* „ 8.000 fA
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Tafeim

Unregelmässige Vielecke od. Flächen :
Die Fläche kann berechnet werden durch
Zerlegung des Vielecks in Dreiecke mittels Diagonalen

u. Summierung derermitte/ten Dreiecks-
flächen, oderauch durch Binteilung in Trapeze
u.Dreiecke vermittelt einerpassendgewählten
Abszisse undrechtwinkligaufdieseerrichteten
Koordinaten der Eckpunkte,, Summierung des
ermittelten Jnhafts dieser Trapeze u. Dreiecke.
Durch Zerlegung inparallele Streifen von
gleicher Breitex undmitti Höhen h,h,....h,.

F= x(hth,. .+hn).
Kreis: Durchmesser - d, Radius *r,

Umfang -p, Inhalt F.
p 2rJT= dJT d. 3,14-159,
F= ns7T dfrr= o,7B5.d*

r o,564\/F~
d - 2-Vgp~ 1,12S'\/F7

Kreissekton : (ABCA)
Radius =r, Bogen - b Zentriwinkel-il
P= r?JT. TL _ b.r*

360

r \/F^?6°' v yr.n
36Q.F
r2 3t
2rJrdh

n A
rJT

18Q
n '

180,

nrzjrss180
\ Halbkreis: Bogen*b• HTr, Fläche- F-^C.
v- Viertelkreis: • b • %>*• F= 2RF.

Kreisabschnitt :
Sehne-s, Höhe*h, F-fs.Fl.
gmu br-s(r-h).
S-2\ltftr-h)i r-j£*-h.

148



/-Ä-A

J

TafelN

Kreisring:
Aeusserer Radius Ä,
Innerer Radius r*
F~ mJr-r*3T. ar(It+r).(jR-r)
roenn d= radia/e Breite desKreisrings

so ist F= 7T.(er + cL). d.
ffreisrinqstück (Konzentrisch)

Aeusserer Radius 7?
Innerer Radius * r,Zentriwinkel=rij radia/e Breitend,
F - (M-r>)

- (R-i-rJd—ß =(F+r)d.n ooost.

Ellipse: Halbegrosse Achse - <2,

Ha/bé kleine Achse-b,
Fläche F a. h. at.

Elliptischer Ring:
HalbeAchsen deräussern Ellipse*aJ b\

Halbe Achsen derinnern Ellipse* m,n,
Fläche: F Ffab-mn)

Parabelsegment ECFE:
F*ßs.h, S FF,

Parabelfläche CACC:
F= | CC' ÄE,

Hyperbelsegment ABCA:
Sehne a Höhe b,
F(annähernd) ß a. b.
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TsfelV
Würfel:

Seite S, Inhalt-K> Oberfläche -0
K= s3, O os",

s-fJT
Oiagona/e • D -yja* - s^a -

S. 1j73Z050

ParaHe/epipedon:

\ Länge-1. Breite-b, Höhe-h.* Inhalt -K l. b.h,
Oberfläche - O=2.(l.b+Un-b.h)

Prisma:
Grundfläche - G, Höhe -h,
Inhalt-K- G.h.
Oberfläche 0= Umfang der Grund¬

fläche 1/rh + zG.

Schiefabgeschnittenes Prisms:
Flächeninhalt des senkrechten Quer¬

schnittes Gr,
Lange derKanten - h,h,ha h„
Inhalt K- G- h,*b,+h,+ J>„

Jl
Bei mehr als S Kanten ist das Prisma regelmässig
oder hat dasselbe wenigstens Axensymgtrie.

Pyramide:
Grundfläche - G, Höhe - h
K- HJl, h -3J< G

G ' HF-
Mantel M - Umfang der Grundfläche 0<J^
Oberfläche 0 M+ G

Abgestumpfte Pyramide:
Parallele Endflächen- G,g, ihrAbstand-h,
ihre Umfange Vau, MantelM= V\u-h,,
K~J±(0+g+\Gg), O-M+&fg.

Obelisk, Wall, (regelmässig aufgeschütteterHaufen)

K-{h[(za+a1)b+(2a,+a)hi].
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Tâfe/W
Cy/inder (Wa/ze)

Radius-r, Durchmesser.dt Höhe=h
Inhalt ff- ridh oder À3nr.h

WR ' r-Jl
Mantel zrir.h oder cLxh
Oberfläche=erx.frrh) oder dzfifs h)

Schiefabgeschnittener Cylinder:
GrössteHöhe=#, kleinste Höhe =h,
InhaltK n'THrh oder<pjrM+A
Mantel rsrfH-h)

Hohlcylinder (Rohr):
Innerer Radius -r.

AeussererRadius- R, länge - l,
//andstärhe - s • K-r,
Inhalt K- X.l.(R'-r'), oder

K= X.ls (ZR - s) oder X l.S (zp-rsj

Gvlinderhuf:
Radius der Grundfläche r,
Höhe des Hufes -h, Mantel- ZrJt.
Inhalt: K- -j-.r? h.

Kegel:
Radius der Grundfläche r.
Höhe h Seitens ^yp'+h1,
Mantel M - jrr\r*+h' oder xrSj
Oberfläche X.r'+ ms oder rir(r*s)

oder itr. (r+\fr*+hz).
Inhalt K j-rljr.fl,

Abgestumpfter Kegel:
Radien derparallelen Endflächen =A undr,
Ourchmesser-J)unddHöhe=h, Seite-s,

Inhalt K~-£xh'(R'+Rp+r'J
Mante! M JTs. (R+r).
Oberfläche 0 =JT.[R2+r2+(R+r)s/.
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Tafel VU

Kugel:
Radius-r, Durchmesser- d,
Oberfläche 0= nr'jr-i2jS6if} oder d*JT.
Inhalt K'• -§-r3jr «, /aar', K- Qf,

» K- ~K - o,sz3e.d3.
Radius

Hohlkugel:
Aeusserer Radius -R, innerer-r,
Aeusserer Durchmesser - _D, innerer-d,
InhaltK= *£(#-*)-ffJf-d).

Kugelsektor:
Radius-derKugel=r
Begrenzende ka/otte, Höhe=h, ßurdim.-c,
Oberfläche 0 - KfrfOh+c)
Inhalt K" f^r'JTh - 2,0944 r'h.

Hohlkuqelsektor :
Aeusserer Radius -Jt innerer-r
Wanddicke -R-r - s, >-= a'r#h*
Inhalt K= ZjOab-à-fR*-KJ,

*

Kugelseqment (Kugelka/otte):
Radius derKugel - r,
Radius der Grundfläche • a,
Höhe der Kalotte ~ h,
Oberfläche - O - eJTrh dTfa'+h*)
Inhalt K 4-dTh faa'-t-hy oder

- -i-jrhl(3r—ti).
Kugelzone :

Höhe der Zone =hj Radius derKugel -P
Radius der Endflächen - a undb,

Hante!M- ZrJfh, Oberfläche G -M+a*Jr+b*JT}
Inhalt K- jtfth (3az+3b*+h z).

rnaa-
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Cylindrischer Ring :
Radius des kreisförmigen Querschnittes -r,
Durchmesser des Ringes=D, Radius-R
Inhalt K 2JT!Rr2 2,467Dd2
Oberfläche 0=4 3TzRr 9,87Dd.

Kübel:
D/e unier sichparallelen Endflächen sind
Ellipsen mit den HalbachsenA,B unda.b,
Höhe zwischen den Endflächen - Ji
Inhalt K -g-JTh[2(AB -tab)+AbraB]

Ellipsoid:
Bezeichnung der3Halbachsen -fl. b.c.
Inhalt K~-%-dTa h e cjnnabt.ö

Fass:
Jpunddurchmesser=DBodendurchmesser-d,

f Höhe (resn. länge)-h,
Inhalt £ VTh.(2D'+d),
K= hJrh.(zVi+Dd+%d*),

Reguläre Polyeder:
Tetraeder : (4gleichseitigeDreiecksflächen)

längeder Kante =a, Oberfl. 0°a']/3=iS32a"
Inhalt o,ii7esa3

OKtaeder :( Sgleichseitige Dreiecksf/ächen)

Kante=a, Oberfl. 0=2a*yä~-3,demoted
Inhalt K o,47i4045a3

Dodekaeder: f12 regelmässige Fünfecke)

Kante=a, 0 3a'\zs+ toVs - zoftsvaa*
Inhalt K(15+7^5) 7,663119 a3

Ikosaeder: (20gleichseitige Dreiecksflächen)

Kante-a, 0 5a'V3 8,6602545a'.
Inhalt K=Aa3(3*\/5)=2,iai695 a3.
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