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Aus der Geometrie.
Tafel 4.

•J ^
s

a r-
S

S - Seite
U - Umfang.
F ^Fläche.

y

r-

Das Quadrat-.
rechtwinklig, gleichseitig.

U 4 s
S U:44

Das Rechteck.
rechtwinklig, ungleichseitig.

U (l b)-2 F lb
F

F « s-s
s =VF

l-jf-b
b-fc-l

l-i-F'b
b £ F. I

l -Länge.
b - Breite.

Der Rhombus, die Raufe.
schiefwinklig gleichseitig.

U 4s F s-h
S=^ U: S F:hh

h=^ F : SAoC+Aß =180

Das Rhomboid,Parallelogramm.
schiefwinklig ungleichseitig.

U (1+ b)-2 F l-h

A

i-jf-b
I"1

i
L-Länge,
b - Breite.
h - Höhe.

b

Aoi Aß - 180"

Das Dreieck.

l=£-F:h
h J Fi L

g-h
"5 9

Aoi+Aß+fßf =180
h-2^2 F

g
U a+b + c
a U -( b + c)
b - U -la + c)
c U-la + b)

4.« 180 - [A ß + A1Ç
Aß =180-(4- oc+Alf)
A- 180-(4.O(+A/Î)
Spezialfälle: Das gleichseitige, die gleich.
Schenkligen und die rechtwinkligen Dreiecke.
*' Algebraische Schreibweise i F s", gelesen s hoch 2 ;

ebenso für andere Flochenformeln verwendbar.

136



d/7
Ne '

1<X!

iVr V
1 \i \1 3s

ht S]
k/U 1

r

\s2
dj\\ ^

di /
A»

L > L

Das Drachenviereck
U=(s, + s1)-2 F

Tof«l 2.

d,«lange Diagonale.
da- Kurze Diagonale,
s*«lange Seihe.
Sj= kurze Seihe.

S4= 2 st

Spezialfälle :

Quadrat :

F d.d

d =V27F

çkfk
2

m - 2-F
~d7

- _ 2-F
2 d,

Rhombus

d- Diagonale. d,= lange Diagonale.
d,= Kurze Diagonale.

F grjl2

Das Trapezoid.
Das unregelmässige Viereck.

2-F
(h.+ hj)

d

h,= AA - h4

da Diagonale
hu a Höhe 1

h"iaaHöhe 2
c Pe

c _ (h^+haJ'd
^ r -—2
h*

h - 2iL _ H
d 2

z3.o(+^.ß+4.yt4.<I) 360° U t+u+v+w
4.<*=360-Uy3+4/if+.4.ô) t =U-(u+v+w)
U.S.W. U.S.W.

Das Trapez.

a= p,
p,= grosse Parallele.
p,=kleine Parallele,
h Höhe.

p _ (p. + p,l-h

P^TT-P»

h 2"F
(p.+Pi)

ps= n=r" ~ Pi
Acx+Aß+Atf+Aci 360 U= a+b+c+d
AcX=360-(4.j3+4.y+Ab) a=U-(b+c+d)
U.S.W.

Der Kreis.
U d-3I
w _ Ud ~ Ii
F r-r-îi

U 2-r-jï

d-d-SÏ u-u
4-îi

a Durchmesser,
r Radius.
M Miltelpunkl-,

r="ff d 2-^f U 2"VmT

Spezialfälle: Halbkreis,Viertelkreis
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Der Kreissektor.
Tafel 3.

r - Radius,
b - Kreisbogen.
cX-Zenlriwinkel.
M- MliïelpuriKI-.

b -
oC

F

F

ex

U-OC
380 "

b-360
U

b-r
2

r-r-fi-ct
360

F • 36Q
r-r-OT

d-ft-«
360
b-360' d-5t

0 -^

r- Jb oC

160
b-180
r-OT

d-d-fl-oC
4-360

2 F
b

U-U-oC
4-3Î-360

_ F-360-4 _ F-360-4-ÎÏ
d-d-3T U-U

R - äusserer Radius,

r - innerer Radius,
a radiale Breite

des Kreisrings.
M-Mittelpunkt'.

r-silfef -«M
Der Kreisring.

F (R + r)-(R-r)-I
(R + r)-a-1
(2-r+a)-a-5î= (d+ a)-a-'ïï
(2-R-a)-a-ïï= (D-a)-a-Üi

Das Kreisringsiück,
F (R+rMR

10-5Ï

a

\\->y
P 3 äusserer Radius,
r - innerer Radius,
a radiale Breite des

Krelsringstücks.
o(= Zentriwinkel.
M - Mittelpunkt*.

(R + D-a-Si-j^-
(2-r + a)-a.îl-3^ (d + aJ-a-Xjsg-

(2.R-a).a.ri-3^ (D-a).a.l.^-
Die Ellipse.

F a-b-f
a bit b cTär
a - halbe grosse Achse,
b - halbe Kleine Achse

Der elliptische Ring,
F (a-b - m-n)-5i
a,b
m,n

halbe Achsen aer äussern Ellipse.
halbe Achsen der innern Ellipse.

138



Tafel -

Das unregelmässige VielecK.
Umfang - Summe aller Seifen
Fläche man zerlegr die Vieleckfläche :

a. mir Diagonalen In DreicKe und eventuell
Trapezoids berechne!- diese Teile und
addierl- die Teilresultafe.

b. mit einer passenden Diagonale und auf
dieser rechrwinKlig errithfefe Höhen zu
den Eckpunkten in Dreiecke und Trapeze,
berechnet diese Teile einzeln und addiert
die Teilresultafe

Das regelmässige VielecK.
U n-s

F

s=^

R « Radius d. Umkreis,
r - Radius d. ünkreis.
n - Seirenzahl.
s - Vie I ecksei re.
o(e= Zentriwinkel.
ß>= Vieleckwinkel.

r
Ac<

n-s-r
2

2-F
n-s „360°

s-r
s=^

Aß
rvr
160°- 4.0C

-i—
i

i

>-

k Kante.
K - Gesamt.

kanfenlänge.
M - Mantel.
O.Oberfläche.
J Dnhalf.

Der Würfel.
K 12-k

M k-k-4

0 k-k- 6

D k-k-k *'
Der Quader.

K (1+b+hM

k Ji K:12

k-Vf
k.i/a

l

nI - Länge,
b-Breite.
h - höhe.

L — (b + h) ebenso b und h

M L + b) - 2 • h
1 =£f;-b' Bbe"sobi h 2$b)
0 (l-b + l-h + b-h)-2

1 (y - b-h):(b+h) ebenso bund h.
D l-b-h

3
b-hl b W h 3

L-b
«ï Algebraisch« Schreibweise, 3 k5,gelesen k hoch 3 j

ebenso für andere Jnhallsformeln verwendbar.
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Das Prisma.
2-U + n-h

- K-rvh n _ K - 2-U

K - Gesamt1
kanlenlönge.

h - Höhe.
n-Zahl der

HöhenKanlen.
U - Umfang der

Grundfläche.
G « Grundfläche.

h K-2-U

G O —M

Zylinder, die Walze.
U-h d-Ji-h 2-r-Jt-h
M_ _ M _ M
U d-ÜT 2-r-îL
M m _ _ _ M^ dh " h-3ï r 2h-3l
M -t-2-G

(h+jrf)-U (h + y)-d-5i (h+r)-

-G-h
r-r-I-h d'd':ir-h u,u'h

4 4-OT
3 4P 4 3 Xl

2-r-5Î

d-a-31
r - Radius,
d - Durchmesser,
h » Höhe.
U »Umfang.
G Grundfläche.
M-Manhel.
o=Oberfläche. Das schiefabgeschniltene Prisma
D-Jnhalh. —————————————

-ßf o-4 3
h 3ï

u-u
U =2

M U-(h,-i-hi-r...<-hn)

h,= ^ (h1 + hj+... + h„) ebenso h,,h,,..,h„
n M

h.Hohen,
n - Zdhl der Höhen.
G,= Grundfläche.
G„- Deckfläche.

U
(h, + h, + + h„l

0 M + Gi+Gi
• (h^ + h2-n...+ h\n)

n

r - n • J
1 (h4 + h2+...+hn)

h., (hj^hj-*" + hn) ebenso h4,hlv.,hn
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Tafel G.

Der schiefabgeschnittene Zylinder.
»vi _ LHh^ha)
1

2

u 2-M u
1 ~

LI
h*

d-ft-lh.+h,,) _ r.5i.(r|1 + hi)
2-M h _ M hcTÜT h*~ r-îi h* 1

U 2-M

h< kleinste Höhe,
h, « grössfe Höhe.
G.,» Grundfläche.
Gj- Deckflache.

'

Ihh-h,)
O M + G.+ Gj
J _ Gi • (hi+hg)

d 2-M r - M

_ rrûïir^ + hi) d düi(h,->h3) _ U-U-thu+h,)
2 S ö7!

h -^--h - S'Jn" r r% n2_ d-d îi
BO-JT
U-U h2 ebs.ha

D äusserer Radius,

r innerer Radius,
a Wandsf-ärke.

r =l| 2"J d-o-ifTô" m- 2-||2-J-ir
||lh,.hJ-S ° I] (h,.hs| S U ~ I (h,thj)

Der Hohlzylinder.
0 (R + r)-CR-r)-5T-h (R + r)-a-5T-h

(2-r + a)-a-3T-h (d -t- a)-a-5i-h
(2-R-a)-a-5ï-h (D-a)a-jï-h

Die Pyramide.
M ^ U=2M
0
J

2
M -I- G
G-h G

sh

3-3

sh

h

2-M
U

3-3

Per Kegel.
sh - Seitenhöhe.
h.Höhe.

M U-sh _

•«-é-
u sh
0 M + G

0= GJl

d-ÎT-sh
2

2-M
r-JÏ-sh

M
d-îï r
d= 2±>

sh-JÏ
(sh + r)-r-3î

- Mr " ihdf

sh Seitenhöhe.
h Höhe,
r Radius.

h

3
r-rdi-h

3 " 12
3-3 _ -I2-3 _r-r-31 d-d-ÎC ~

d d-Jt-h _ U-U-h
~ 12 -3t

12-3-5t

=lfI5
|| h-3ï d 2-

u-u

wi u •2lF?
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Die abgestumpfte Pyramide.
Taf.l 7.

M

u

(U + u)-sh

2-M - u ebenso u ; sh

sh Seihenhöhe,
hi « Höhe.
U-Umfang der

Grundfläche,
u Umfang der

Deckflache.
G Grundfläche,
g Deckfläche.

sh
0 M + G+g
3 _ (G + VG-g + g) h

2-M
lU + u)

Der abgestumpfte Kegel.
r-sh 'D+d^-sh
_ 2-M _ 2-M

M (R + r)-5i-sh (D + dKü-sh _ (U+u)-sh

sh

R

M
(R+rl-ÏÏ (O+cD-JT lU+u)

M D=£i2-d U M^-u1i-sh sh

sh - Seihenhöhe.
h - Höhe.
R Radius der

Grundfläche,
r Radius der

Deckfläche.

3t-sh
ebenso r,d und u

O M + G + g
(R-R + [R+r]-sh + r-r)-3i

-l _ (R-R + R-r + r-r)-5ï-h _ (D-D + D-d+d-dVî-h
3 -12

_ (U-U U-u u-u)-h
-12-ur

3-3 _ 12-3
(R-R + R-r + r-r)-1T (D-D + D-d + d-cR-I

12-3-5Î

Die Kugel.
(U-U+ U-u + u-u)

0 4-r-r-îr d-d-Ji

r=T# d=ff U=VÖT
-, 4-r-r-r-3TJ 3

d-d-d-fi
6

31

u-u-u
6-5Ï-5I

r =YS" d=lRF U =\â-3M
Die Hohlkugel.

J 4 -(R-R -R - r -r r • 3T

R - äusserer Radius,

r innerer Radius.

_ (D-D-D - d-d-dl-fl
6

_ (U-U-U - u-u-u)
6- 3T-5Î
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a Hypotenuse
b und c Kahheten

1laa-ca =H(a»cMa-"c)
Kaa-ba

p q

p und q Abschnitte
der Hypoi-enuse

p q a

a,b und c =» Seihen
des ungleichseitigen
Dreiecks.

Tetraeder.

Tafel e.
Der Lehrsol-z des Pythagoras.

3m rechtwinkligen Dreieck ist das
Hypotenusenquadrat gleich der
Summe der beiden Kathetenquadrate.
aa= ba*ca a ^Hba+ca"
ba= aa-ca b 1

c5=aa-ba c =1aa-ba Tl(a*b)-(a-b)

b'= a-q b=l|a-q
c'= ap c=Hap
h*= pq h =U p q p

Die Formel des Heron.
F Vs(s-a)(s-b)-(s-c)
~ _ u a»b+cö - 2 - 2

Reguläre Polyeder.
Oktaeder.

ea
P= cT

ha

„ b"
q

a'r]
«'p

4 gleichseitige DrelecKflöchen. 6 gleichseitige DrelecKflöchen.

Ikosaeder.
20 gleichseitige Dreieckflöchen.

Dodekaeder,
12 regelmässige Fünfeckflächen.

H. Althaus - E.Hug
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